Concursul interjudetean ,Matematica, de drag*,
Editia a IX-a, Bistrita, 21-23 noiembrie 2014

Clasa aV-a

Subiectul I
a) Scrieti numadrul 100 ca o suma de patru cuburi perfecte.
b) Scrieti numarul 100% '
numar natural.
¢)Sasearateca(l -2 -3 .. 2014 -2015)*>2015%",

ca o suma de patru cuburi perfecte, unde p este

Subiectul 11
Fienumarul A=[1-2+2-3+3-4+..+2012 2013+ (2013 - 2014) : 2] :
C(1P+22 437+ ... +20127 +20137).
a) Ardtati ¢ numdrul B=A + 1 +2+2°+ ... + 22" + 2°%P este patrat perfect.
b) Comparati numerele 100°"° cu B.

Subiectul III
Victor are pe aleea dreapta din fata casei un pavaj cu pavele in forma de patrate.
Fiecare pavela este impartita in 9 patrate egale, iar pe fiecare patratel sunt scrise
numere naturale dupa cum urmeaza:

1|23 9 | 10 |11
8 |36 | 4 16 {10012 | | | | .......
71615 15| 14 (13
pavela 1 pavela 2 pavela 3 pavela n

a) Aflati suma tuturor numerelor scrise pe primele 20 de pavele.

b) Care este numarul scris in centrul pavelei de pe locul al 21-lea?

¢) Stiind cd numarul scris in centrul celei de a n-a pavela din pavaj este 2020,
aflati n.

Mult succes!



Concursul interjudetean ,Matematica, de drag*,
Editia a IX-a, Bistrita, 21-23 noiembrie 2014

Clasa a VI-a

Subiectul I
a) Aflati numerele naturale nenule a caror diferenta este egala cu catul lor.
b) Determinati numerele naturale prime a, b, c astfel incat numarul
A=a"+b*+c* -3
sa fie prim.

Subiectul II
Aratati cd numarul 5 scris in baza zece este patrat perfect daca
xy+1 9
Xyz+y+z 31

Subiectul ITI
Pe dreapta d se considera punctele 4, O, B cu O € (4B). Fie semidreptele (OC

st (OD astfel incat m(xCOD) = 70°. Dacd semidreptele (OM si (ON sunt
bisectoarele unghiurilor ¥BOD si, respectiv, <AOC, determinati mdasura
unghiului <MON.

Mult succes!



Concursul interjudetean ,Matematica, de drag*,
Editia a IX-a, Bistrita, 21-23 noiembrie 2014

Clasa a VlI-a

Subiectul I
a) Determinati numerele naturale abc six pentru care are loc egalitatea:
X' +ax’ + bx+c=2014.
1 1

b) Aratati ca 1 +l+l+...+—+—¢ N
2 3 2013 2014

Subiectul 11
a) Daca b € Z si a € Q, iar inversul numarului @ — b este a + b, sd se arate ca
la| = 1.
b) Fie sirul de numere naturale 7, 77, 777, 7777, ... scrise in baza zece.
Sa se arate cd printre primii 2011 termeni ai sirului exista cel putin unul
divizibil cu 2011.

Subiectul ITI

Se da triunghiul ABC cu m(xACB) = 30° si m(<xBAC) = 110°. Pe latura (BC)
a triunghiului se considera punctul D astfel incat m(<cDAC) = 50°.

Aratati cd (4B) = (CD).

Mult succes!



Concursul interjudetean ,Matematica, de drag*,
Editia a IX-a, Bistrita, 21-23 noiembrie 2014

Clasa a VIII-a

Subiectul I
a) Rezolvati in multimea numerelor intregi ecuatia x’ — 3xy + )’ =9.

b) Fie sirul a; =+la; +1, ay =\/a] +1, ..., a,+1=+a +1, ... oricare ar fi n € IN*.

Dacd ay € IN*, a, fixat, aratati cd sirul contine o infinitate de termeni
irationali.

Subiectul 11
a) Sa se rezolve in multimea numerelor naturale prime si distincte doud cate doua
ecuatia x* +° + 2> + £ = 1420.
b) Cate solutii are ecuatia?

Subiectul III

Se dau trei drepte concurente si necoplanare a, b, ¢ care intersecteaza trei plane
paralele
oy, O S103.
a) Sa se arate ca punctele de intersectie ale dreptelor a, b, ¢ cu planele a,, a, si
o3 formeaza in fiecare plan un triunghi, iar cele trei triunghiuri sunt asemenea.
b) Sa se arate ca centrele cercurilor circumscrise celor trei triunghiuri de la a)
sunt coliniare.

Mult succes!



