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Barem de corecturi si notare
Clasa a IX -a

Subiectul I.
Sa se determine numerele naturale a si b astfel incat E(a,b) = a? - 23¥72 + 9b s3 se divida cu 7,

oricare ar fi k¥ > 1, numar natural.

Solutie:
Cum (4,7) = 1, PULEINL SCTIE ..ttt ettt ettt ettt e et e e e et 0.5p
4-F(a,b) = a? - 8F 436D = My 4 G2 4D .o 1p
de unde E(a,b) = My < a2 + b= Mry..oooio i 1p

Resturile impartirii la 7 pentru a, b, a? sunt

a [0]1(2]3[4]5]|6

o (R I 1p
011123 |4|5]|6

De aici rezults ca a? + b si deci E(a, b) se divide cu 7 pentru:

1) a=Tk, b="Tp, k,p € N e 0.5p
2) a=Tk+42, b=Tp4 3, kD € N e e 0.5p
) a=Tk+5, b=Tp+ 3, kP € N e e 0.5p
4)a=Tk+3, b=Tp+ 5, kD € N e 0.5p
5)a="Tk+4, b=Tp+ 5, kP € N e 0.5p
6) A =Th+1, b= TP+ 6, kD € Nuoorn et 0.5p
TVa=Tk+6, b=Tp+6, k,p € N¥ e e e 0.5p

Subiectul II.

Fie triunghiul dreptunghic in A cu AB = 3 si AC = 5 si punctele R, S € BC astfel incat
ﬁ = %B?, ﬁ = %B?, apoi P € (AR si Q € (AS astfel incat AP = 21/13 si AQ = 10. Demonstrati
ca PQ 1 AB.

Solutie:
Consideram AABC in sistemul de axe xOy astfel incat O = A, (AB = (Oz si (AC = (Oy.
B gUra . 1p
Avem: ﬁ = 37, 1@ = 57, B? = —3? + 57
T (=t S A "

A= A B = 07 107
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B:ﬁ+ﬁ:§i+—j .................................................................. 1p

9
ﬁ:a~ﬁ,cu|ﬁ|=a|m\,a>0 ......................................................... 1p

/325
2V13=a- Tg,deundeaz%
14
:ﬁ:€ﬁ=6?+4? ...................................................................... 1p

In mod analog, avem:

AG = BAS, B>0, | AQ |= B | AS |

10 = 322, de unde g = 22

S AQ = 18 AS = 67 8 e 1p
In final: Q?:ﬁ—@:—47
de unde Cﬁ I CTZL AdiCE QP L A e 1p

Subiectul III.
Sa se rezolve sistemul
a-la)+c-{e} — [B]- {b} = 0,16
4b - [b] +4a - {a} —4[c] - {c} =1
c-leJ+b-{b} —[a] - {a} = 0,49
unde [z], {z} reprezintd partea intreaga, respectiv, partea fractionard a numérului real x.
Solutie:
Notam [a] =m, [b] =n, [ =p,{a} =z, {b} =y, {c} ==
sistemul devine:
(m+z)-m+{p+z)-2—n-y=0,16 (1)
(n+y)-n+(m+x>~x—p-z:0,25 (2) .................................................. 1p
(p+2)-p+(n+y) -y—mx=0,49 (3)

Adunand (1) cu (2), obtinem:

N2+ 224+ (m+2)2 =041 n€Z, 0<n? < 0,41 = n =00 iiuniiiiei e 1p
Adunand (1) cu (3), obtinem:

M2 Y2 A (PF 2)2 = 0,65 = 110 = 0 ettt et ettt e 1p
Adunénd (2) cu (3), obtinem:

P2 T2+ (N4 Y)2 = 0,74 = D= 01ttt 1p
Acum sistemul devine: 22 = 0,16, 22 =10,25, 12 = 0,49 .. ..ottt 1p
Cum z, y, z€[0,1), rezultd cA 2 =0,5; Yy = 0,7 2= 0,4 .. ettt 1p

Decia =0,5;0=0,7;¢= 0,4 ..o e 1p.



