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Clasa a VI-a
Solutii si bareme

Problema 1

Se considerinulimeaXx ={1,2,3,4,5,6,7,8).

Submulkimile A, Bsi C ale mutimii X au proprieitile:

) AOBOC=X si

i) AnB=BnC=Cn A=0 .

Aratati ca cel puin una dintre mylmile A, B sauC are produsul elementelor sale mai mare
sau egal cu 72.

Notim cu P(M) produsul numerelor din mitheaM.

. 2p
Atunci P(X) =1[2[B0.[9= 36288

Deoarece nu#irul 71 este prim cu oricare element din timaea X, rezult ca
P(A)271, P(B)#71, P(C) %71

PresupunemicP(Y) <70 pentru oricarey O{ A B,C} . 3p
AtunciP(A)P(B)P(C) < 70° = 343000< P(X) . Contradigie.

Prin urmare, cel put una dintre muimile A, B sauC are produsul elementelor sale
mai mare decéat 70 gliferit de 71. Deci cel pin una dintre mulmile A, B sauC are
produsul elementelor sale mai mare sau egal cu 72. Un exemplu artiaparti 2p

A={1,2,34 ,B={5,6,%, C={8,9IncareP(A)<P(B)<P(C)=72.

Problema 2
Numarul m=abc este scris cu cifre nenule distincteage suma cifrelor egatuS.
Determinai valorile lui Spentru care suma cifrelor ndmilui n=1110-abc se divide clb

Avem 24>S=a+b+c>6. 2p

n=(10-a)(10-b)(10-c) , deci suma cifrelor lui este6< 30-(a+b+c) <24

Avem 30-(a+b+c)=k(a+b+c) , dad si numai daa

30=(k+1)(a+b+c) KON Ip

Rezulti ci S0{6,10,13

Problema 3

4. Se considerun nundr natural n n>1. Pe o tald sunt scrise numerele 1, 2, 33n+ 2.
Doi jucatori, Asi B, sterg alternativ, incepand @ cate trei numere de pe tdbDaa
ultimele douanumere ¥mase pe tablsunt consecutive, atuncigti@a jucatorul care aters
ultimele trei numere.

a) Reyeste jucitorul B si cétige da@ n=20147? Justifica raspunsul.

b) Reuyeste jucitorul Asi céstige da@ n=2015? Justifica raspunsul.

a) Da. La fiecare dintre cel8[2014:2= 100’ runde, juétorul Bsterge al doilea cele
trei numere, deci el face ultinggergere inainte ca pe talsi ramaria dous numere.




Juatorul Bgrupeaz numerele de pe tabin perechi de numere consecutive:
(L2) (34 (56 ,.( 32014 13 2034)

2p

Cand juatorul Asterge trei numere, el descompleteael puin douaperechi. Juitorul
B va gerge trei numere astfel incat ninul total de perechiasscadacu 3. Astfel, dupa

: . . A A 2p
ultima stergere a jus@orului B, va mamane pe talilo pereche intreagormat cu numere
consecutive.
b) Da. Juatorul Asterge numerel&[2015,312015 1,8 2015 . Astfel, pe taki
raman scrise numerele de la punctulDupi aceea, juitorul A va proceda cum a 2p

procedat justorul B la punctula).

Problema 4
Se considernumerele naturalasi b. Se construige sirul a;,a,,a,,... astfel:

a, =a,a,=b,iar, pentru oricar@ >3 , a, este egal cu restul Tririi numarului
a,,ta,,la5 Daa a=6 si b=8, calculai suma primilor 802 termeni airului.

Avem a, =4,a,=2,a,=1a,= 3a,= ¢,

2p

Incepand cu termenul al 3-lea termaimilui se repet din 4 in 4.

Cum 802= 4200+ 2, rezult cd suma cerutva fi S=6+8+ 20010= 201.

3p




