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CLASA aXll-a
Barem de corectare §i notare
. . b—c _ b-ata—c _ 1 1
Subiectul | i) Avem e = oD — o3 o
c—a _ c—b+b—-a _ _L
(b-c)(b-a) ~ (b-c)(b-a) b-a

1
b—c
a-b _ @a-ctc=b 1 1
(c—a)(c-b) - (c—a)(c-b) “¢c-a c-b

de unde adunand membru cu membru obtinem egalitatea ceruta.
ii) Ludm a = sinx, b = sin(x + 2), ¢ = sin(x + 4) si obtinem

) =2(—— + ! + )

sinx—sin(x+2) = sin(x+2)-sin(x+4) = sin (x+4)—sinx

e A . . . u-v u+v
Utilizdnd formula sinu — sinv =2 - sin—--cos—— avem

f(X) _ 1 _ 1 1 .
sin1cos(x+1) sinlcos(x+3) sin2cos(x+2)

dx T X .
Cum [—=n tg(z+5) + C  obtinem
J di = 1 l |t (n+x+1)| 1 ] |t (n+x+3>|
fdx = =7 in|tg |7+ sint |9\a T

Subiectul al ll-lea

Fiex €[2,0), [x] =k, keN*—{1}=k<x<k+1 =k<x<k?

logxk < logpx < logpk?

logik < logpxx < logpk? = 1< logx<2 = [log[x]x]=1

+ 1l
sin2n

20142014 41

[= f2014 1 _ f2014-x2°14+ 1-— x2014 dx

T2 x(x2ot44q) T 2 X(X2014 41)

2014 1 2014 x2013

I= fz }dx - fz X2014 41 dx
I— lnx|2014 1 f2014 2014x2013
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- 1 2014 1
Finalizare: I =Inx|3°1*- — In(x2°1* + 1) |3°™* = In - In

2014 2 2014
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n x+2
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Subiectul al lll-lea
Fie (G,”) un grup comutativ finitsi H = {x € G| x = x~1}.
Dacix,y€EH = x,yEGsi x=x"1,y=y"1 =
Sy D l=@F Y)W t=yx=yx=xy=xy"! = xy 1eH.
DeciH <G .
Din teorema lui Lagrange ord(G) : ord(H) = 3an € Na.i. ord(G) =n-ord(H) (1)
Din ipoteza avem ord(H) < %ord(G) (2)
Din (1) si (2) = ord(H) < %n rord(H) = §> 1=n=>3

Deci ord(H) =% ord(G) S% ord(G)

Subiectul al IV-lea

Impunem conditiap € N.

e Dacip € {0,1} = m?+n? =7 = m?,n? € {0,1,4}, dar nici una dintre situatii nu convine.

® Dacip=2=m?mn?=8=m?n?e€ {0,1,4} siobtinem m? =n? =4
Deci (m: n, p) € {(212'2); (2; _2;2); (_2;2;2); (_2; _ZIZ)}

e Dacip =3 =m?n?=12=m? n? € {0,1,4,9}, dar nici una dintre situatii nu convine.

e Dacdp=4= 8|p!

Obtinem in inelul (Zs,+,): pl= 0sim? +n? =6
Dar {n’zE |mezg)=1{0,1 2} =m2 +n? € {0,1,2,45}=

= m? + n? # 6, Vin,f € Zg

Deci pentrup = 4,Am,n € Z a.i. m2+n? = p! + 6.



