
OLIMPIADA DE MATEMATICĂ 

FAZA LOCALĂ - JUDEȚUL ALBA  

14.II.2014 

CLASA a V-a 

 

I. Calculaţi: 

a) [ ]5720154423 16:8)523(5:53
32

+⋅−+⋅ . 

b) Câtul dintre pătratul lui 25 şi dublul lui 25. 

c) ( ).2...22212...222 46732311098
+++++−⋅⋅⋅⋅  

II. Împărţind numărul natural a la numărul natural b se obţine câtul 14 şi restul 18. 

Dacă diferenţa dintre numerele a şi a-3b este egală cu 135, arătaţi că numărul 2a 

este pătrat perfect. 

 

III. Să se determine numerele naturale x astfel încât mulţimile A={2x, 6x+4} şi  

B={2x-1, 2x+1, 5x+6} să aibă un singur element comun. 

 

IV. Pe o tablă de şah sunt scrise toate numerele de la 1 la 100. Andrei şi Bogdan 

şterg pe rând, începând cu Andrei, câte un număr la întâmplare, cu condiţia ca 

numărul şters să nu fie  multiplu al lui 2 sau 5. Pierde copilul care este obligat să 

şteargă primul un astfel de număr. Cine câştigă? 

 

 

 

Notă:   

� Timp de lucru 3 ore 

� Toate subiectele sunt obligatorii 

� Fiecare subiect valorează 7 puncte 

 

 

 

 



BAREM DE EVALUARE ŞI NOTARE 

CL. a V-a 
 

I. a)  [ ]=+−+⋅
20212015 2:2)8081(53       1p 

       12          1p 

b)  ( ) ( ) =⋅
525 22:2         1p 

      16          1p 

c)  S1 = 311098 2...222 ⋅⋅⋅⋅ = 4682

87

2

3231

22 =

⋅
−

⋅

     1p   

 S2 = 12468
−          1p 

 S = S1-S2 = 1         1p 

 

       II.     14: =ba rest 18 1814 +⋅=⇒ ba       2p 

       ( ) 1353 =−− baa          1p 

       648,135 == ab          2p 

       23612962 ==a          2p 

 

        III.  
Ν∉⇒+=

Ν∉⇒−=

xxx

xxx

122

122
        5p 

      … 

      26546 =⇒+=+ xxx         2p 

 

        IV.   de la 1 la 100 există 50 nr. 2� , 20 nr. 5� , 10 nr. 10�    3p   

       Numere care nu trebuie şterse sunt: 50+20-10= 60   1p 

                Numere care pot fi şterse: 100- 60= 40     1p 

                Dacă Andrei începe, al 40-lea nr. va fi şters de Bogdan şi al 41-lea 

       de Andrei. Deci Andrei pierde şi Bogdan câştigă.   2p 

 

 

 

 

 



OLIMPIADA DE MATEMATICĂ 

FAZA LOCALĂ - JUDEȚUL ALBA  

14.II.2014 

CLASA a VI-a 

 

I. a) Rezolvaţi în N ecuaţia: 

( ) ( ) ( ) ( )
11

53
9,0...3,02,01,0 =++++ xxxx . 

      b) Rezolvaţi în mulţimea numerelor raţionale positive ecuaţia: 

  6
7

6

6

5

5

4

4

3

3

2

2

1
=

+
+

+
+

+
+

+
+

+
+

+ xxxxxx . 

II. a) Determinaţi mulţimea: 

{ }768 si 96],[,,32 =⋅=Ν∈+= babababaA . 

      b) Fie numărul abcdabN = . Arătaţi că dacă cdab =⋅7  atunci .1189�N  

III. Se consideră punctele A1, A2, …, An coliniare, în această ordine, astfel încât 

A1A2=1 cm, A2A3=2 cm, …, An-1An=n-1 cm, n fiind un nr. natural, n>1. 

a) Calculaţi lungimea segmentului [A1A24]. 

b) Să se determine nr. natural n astfel încât lungimea segmentului [A7An] să fie 

279 cm. 

c) Determinaţi distanţa dintre mijloacele segmentelor [A1A4] şi [A21A24]. 

IV. Fie punctele coliniare A, O, D, unde O ∈(AD) şi unghiurile AOB∠  şi BOC∠  

adiacente, iar semidreapta (OC este interioară .BOD∠  Dacă 

( ) ( ) ( ) ( )CODmBOCmAOBmBOCm ∠⋅=∠∠⋅=∠
3

5
  ,5  şi [OM este  bisectoarea AOC∠  

iar Q punct interior BOD∠  astfel încât ( ) �90=∠MOQm , se cere: 

a) ( )AOBm ∠ , ( )BOCm ∠ , ( )CODm ∠ . 

b) să se arate că [OQ este bisectoarea COD∠ . 

 

Notă:   

� Timp de lucru 3 ore 

� Toate subiectele sunt obligatorii 

� Fiecare subiect valorează 7 puncte 



BAREM DE EVALUARE ŞI NOTARE 

CL. a VI-a 

I. a) 
11

53

99

9
...

99

3

99

2

99

1
=++++

xxxx        1p 

    
11

53

99

4509
=

+x          2p 

    3=x                 0,5p 

 b) 6
7

6

7
...

3

2

32

1

2
=++++++

xxx        1p 

      
7

1
...

4

1

3

1

2

1

7

1
...

4

1

3

1

2

1
++++=








++++⋅x      2p 

 1=x                          0,5p 

II. a) ( ) [ ] ( ) 8, ;,, =⋅=⋅ babababa        1p 

     ( ) 121,,8,8 =⇒=== xyyxybxa       1p 

          ( ) ( ){ } { })8,96(),24,32(),32,24(),96,8(),()1,12(),3,4(),4,3(,12,1, ∈⇒∈ bayx       1p 

          { }304,216,144,136=A         1p 

 b) abNcdababcdabN ⋅=⇒⋅+⋅=++= 1070110010001000000   2p 

      118911899 �NabN ⇒⋅⋅=        1p 

III. a) 27623...321... 24233221241 =++++=+++= AAAAAAAA    2p 

b) 2791...87279... 19887 =−+++⇒=+++
−

nAAAAAA nn     

     25600)1(300
2

)1(
=⇒=−⇒=

−
nnn

nn      2p 

c) Fie M mij. [ 41 AA ], N mij. [ 2421 AA ] 33,3 214 ==⇒ NAMA  

     cmNAAAMAMN 240212144 =++=       3p 

     IV. desen           1p 

a) A,O,D coliniare )(3)(  ;180)( AOBmCODmAODm ∠⋅=∠=∠⇒ �   1p 

���� 60)(,100)(,20)(180)()()( =∠=∠=∠⇒=∠+∠+∠ CODmBOCmAOBmCODmBOCmAOBm   2p 

 b) �� 60)()(.sec[;120)( =∠=∠⇒∠=∠ MOCmAOMmAOCtOMbiAOCm  1p 

     CODtOQbi
COQmCODmQODm

MOCmMOQmCOQm
∠⇒







=∠−∠=∠

=∠−∠=∠
.sec[

30)()()(

30)()()(
�

�

  2p 

 

 



OLIMPIADA DE MATEMATICĂ 

FAZA LOCALĂ - JUDEȚUL ALBA  

14.II.2014 

CLASA a VII-a 

 

I. Rezolvaţi în Q ecuaţiile: 

a) 5432 =−−x  

b) ( ) 







++++−=⋅

20132

20142014

3

1
...

3

1

3

1
1:133x  

II. a) Arătaţi că Ν∈+++++ 4000...6422001  

b) Determinaţi Ν∈≥ nn ,2  ştiind că: 

 .99
1

1
...

34

1

23

1

12

1
=

−+
++

+
+

+
+

+ nn
 

III. În paralelogramul ABCD alegem ][DCM ∈  astfel încât DMCM 2=  şi ][BCN ∈ , 

astfel încât NCBN 2= . Ştiind că aria triunghiului CMN este egală cu 16cm
2, aflaţi 

aria paralelogramului ABCD. 

IV. Fie triunghiul ABC, D,E )(BC∈  astfel încât BCBDAB ⋅=
2  şi .ABCCAE ∠≡∠  

Arătaţi că: 

a) CBCEAC ⋅=
2  

    b) triunghiul ADE este isoscel. 

 

 

 

 

 

Notă:   

� Timp de lucru 3 ore 

� Toate subiectele sunt obligatorii 

� Fiecare subiect valorează 7 puncte 

 

 



BAREM DE EVALUARE ŞI NOTARE 

CL. a VII-a 

 

I. a) { }6,3932 −∈⇒=− xx        2p 

932 −=−x  nu are soluţie       1p 

      b) 
3

2
323

32

13

3

1
...

3

1

3

1
1 20132014

2013

2014

20132
=⇒⋅=⋅⇒

⋅

−
=++++ xx   4p 

II. a) 20012001
2

20012000
22001 2

==
⋅

⋅+      3p 

b) 10000991...342312 =⇒=−−++−+−+− nnn   4p 

III. Desen          1p 

Fie Q mij. [BN]; BN=2NC⇒BQ=QN=NC    1p 

MN mediană în ∆ CMQ⇒AMNC=AMNQ=16cm
2
⇒ACMQ=32cm

2  2p 

MQ DB⇒ 22
2

14472
9

4

3

2

3

2
cmAcmA

A

A

CD

CM
ABCDCDB

CDB

CMQ
=⇒=⇒=








=⇒=  3p 

IV. a) Desen          1p 

BCCEAC
AC

BC

CE

AC
UUEACABC ⋅=⇒=⇒∆≈∆

2).(    2p 

      b) AECBACEACABC ∠≡∠⇒∆≈∆       1p 

  BDABACUUDBAABC ∠≡∠⇒∆≈∆ .).(      1p 

  ADEAEDADEBDAAEC ∆⇒∠≡∠⇒∠≡∠⇒  este isoscel  2p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



OLIMPIADA DE MATEMATICĂ 

FAZA LOCALĂ - JUDEȚUL ALBA  

14.II.2014 

CLASA a VIII-a 

 

I. a) Să se calculeze: 222222222 +−⋅++⋅+⋅  

b) Dacă 19101910 +−−=x , să se calculeze 2
x  şi 2002)2( +x . 

II. Dacă ]5,3[−∈x  şi ]6,1[−∈y  arătaţi că:  

1688212122222 2222
+++++++−−++= yxxyyxyxxyyxa  este număr natural. 

III. Fie 111
CBABCA  o prismă triunghiulară regulată dreaptă, cu 

cmAAcmAB 12,34 1
==  şi P un punct pe CC

1. 

a) Determinaţi poziţia punctului P pe CC
1 ştiind că aria triunghiului PAB este 

2612 cm . 

b) Determinaţi măsura unghiului dintre dreapta PM şi planul (ABB
1), unde M 

este mijlocul laturii AB.] 

IV. Fie VABC o piramidă regulată dreaptă de vârf V, în care AB=6cm, 
�72)( =∠VABm . O furnică aflată în A se plimbă pe toate feţele laterale pe drumul 

cel mai scurt şi revine în A, tăind muchiile laterale (VB) şi (VC) în punctele M, 

respectiv N. 

a) Arătaţi că BC (AMN) 

b) Arătaţi că raportul dintre lungimea înălţimii piramidei (duse din V) şi 

lungimea drumului parcurs de furnică este egal cu tg30o. 

 

 

Notă:   

� Timp de lucru 3 ore 

� Toate subiectele sunt obligatorii 

� Fiecare subiect valorează 7 puncte 

 

 



BAREM DE EVALUARE ŞI NOTARE 

CL. a VIII-a 

 

I. a) 222222222)22(2222 22
=−⋅=−⋅+⋅=+−⋅+⋅   3p 

   b) 1910)1910)(1910(219102
+++−−−=x      1p 

        22 2,1
2

±=⇒= xx                1,5p 

        




=+⇒ 2003
2002

2

0
)2(x               1,5p 

 II. 411)4()11( 22
+++−+=+++−+= yxyxyxyxa     3p 

      Ν∈=++++−−=⇒≤−+≥++ 15411011,04 yxyxayxyx    4p 

III. Desen           1p 

      a) ABPM
ABCM

ABCPC
⊥⇒





⊥

⊥ )(
        1p 

 cmPM
ABPM

APAB 26
2

=⇒
⋅

=        1p 

 cmPCcmCM 66 =⇒=         1p 

      b) )(; 1

)(

1
1 ABBPEPMprPECCMN

ABB
⊥⇒=      1p 

 �45)()))(;(( 1
=∠=∠ PMEmABBPMm       2p 

 IV. Figură spaţiu+desfăşurare        2p 

      a) )(

)(

)( AMNBC

AMNBC

AMNMN

MNBC

⇒








⊄

⊂        1p 

      b) 533.).( +=⇒==⇒∆≈∆ VA
AM

VB

BM

AB

AB

VA
UUABMVAB    2p 

 cmAO 32= , O centrul bazei ABC , cmVO )53(3 +=  

 �30
3

3
)53(31

tg
L

VO
NAMNAML

drum

drum ==⇒+=++=    2p 

 

 

 

 



OLIMPIADA  DE  MATEMATICĂ  

FAZA LOCALĂ,  JUDEȚUL ALBA 

13.02.2014 

 
CLASA  a  IX-a 

 
 

Problema 1. 
a) Arătaţi că . 
b) Arătaţi că pentru orice numere reale , este adevărată inegalitatea: 

 . 

 
Problema 2. 
Să se determine numerele reale strict pozitive , cu , pentru care este adevărată 

egalitatea: 

. 

 
Problema 3. 
Fie paralelogramul  şi punctele , astfel încât  

şi . Arătaţi că punctele  sunt coliniare. 

 

Problema 4. 
În interiorul unui triunghi ascuţitunghic  se consideră punctul . Bisectoarele interioare ale 

unghiurilor  intersectează laturile , respectiv  în punctele  respectiv 
. 

a) Arătaţi că dreptele  şi  sunt concurente într-un punct . 
b) Arătaţi că  . 

c) Arătaţi că . Cine este punctul  în cazul în care avem egalitate? 

 
 
 
 
NOTĂ : Toate subiectele sunt obligatorii. 
Timp de lucru 3 ore. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



BAREM OLIMPIADA  DE  MATEMATICĂ  

FAZA LOCALĂ,  JUDEȚUL ALBA 

13.02.2014 

BAREM DE CORECTARE 

CLASA  a  IX-a 
 

Problema 1. 
a) Arătaţi că . 
b) Arătaţi că pentru orice numere reale , este adevărată inegalitatea: 

 . 

Soluţie şi barem: 

a)   ............................................................................................2p 

  ................................................................................1p 

b)     ...........................................2p 

    .....................................................................1p 

   .................................................................1p 

 
Problema 2. 
Să se determine numerele reale strict pozitive , cu , pentru care este adevărată 

egalitatea: 

. 

Soluţie şi barem: 

...................................................................................1p 

   ..........................................................................1p 

Presupunem  şi demonstrăm că .............................................2p 

Din ipoteză avem  .     .....................1p 

.     ......................................................1p 

În concluzie , pentru orice  număr natural nenul.   ...........................................1p 

 

 

 

Problema 3. 
Fie paralelogramul  şi punctele , astfel încât  

şi . Arătaţi că punctele  sunt coliniare. 

 

 

Soluţie şi barem: 

a) Notăm  şi   şi avem  

.......................................2p 
..........................................1p 

   .................1p 

............1p 

   

.....................................................................1p 
, de unde rezultă că punctele  sunt coliniare  ...................................1p 

 

A B 

C 
D 

N 

M 
P 



Problema 4. 
În interiorul unui triunghi ascuţitunghic  se consideră punctul . Bisectoarele interioare ale 

unghiurilor  intersectează laturile , respectiv  în punctele  respectiv 
. 

a) Arătaţi că dreptele  şi  sunt concurente într-un punct . 
b) Arătaţi că  . 

c) Arătaţi că . Cine este punctul  în cazul în care avem egalitate? 

 

Soluţie şi barem: 

a) Din teorema bisectoarei, rezultă  şi 

 .    ...................................................................2p 

; rezultă  

.   .........................................................................1p 

b)  şi transversala  

.   ...............................................................1p 

 

 şi transversala  . Rezultă în 

continuare:  .   ................................................................1p 

c)  .     ....................................................1p 

 . Avem  

    egalitate dacă şi numai dacă , adică  este centrul cercului 
    circumscris triunghiului .  .....................................................................................1p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  
 

  

 

 



OLIMPIADA  DE  MATEMATICĂ  

FAZA LOCALĂ,  JUDEȚUL ALBA 

13.02.2014 

 

Clasa a X-a 
 

 
 

1. Fie  o mulţime care satisface proprietăţile: 

    i) ; 
    ii) ; 
iii) .  
Să se arate că: 
    a)  conţine cel puţin 3 numere întregi; 
    b)  conţine o infinitate de numere iraţionale; 
    c)  conţine o infinitate de numere complexe nereale;    
 

2. Să se determine  care verifică şi . 

 

3. Să se rezolveîn  ecuaţia:  

 

4. Fie  şi sistemul .  

Arătaţicădacăsistemul are soluţie, atunci .  

 
 

 
 

Notă:   Toate subiectele sunt obligatorii. 

Timpul de lucru este de 3 ore. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



BAREM OLIMPIADA  DE  MATEMATICĂ  

FAZA LOCALĂ,  JUDEȚUL ALBA 

13.02.2014 

Clasa a X-a 

1. Fie  o mulţime care satisface proprietăţile: 

    i) ; 
    ii) ; 
iii) .  
Să se arate că: 
    a)  conţine cel puţin 3 numere întregi; 
    b)  conţine o infinitate de numere iraţionale; 
    c)  conţine o infinitate de numere complexe nereale;    

Barem: a)  

 
b)  
c)  

    Demonstraţia prin inducţie:    

 

2. Să se determine  care verifică şi . 

GM 

Barem : 
Se consideră  . Observăm că                         ... 1p 

                                                                                                          ... 1p 

Se înmulţeşte cu  a doua ecuaţie şi se adună cu prima, după care se rescrie ecuaţia obţinută 
folosind pe .  
 

                                                                       ... 2p 

                                                  ... 2p 

Soluţii raţionale se obţin numai pentru ,                                          ... 1p 

3. Să se rezolveîn  ecuaţia:  

 
Barem:     Condiţii de existenţă:                                                                              ... 1p 

                                                                                            ... 1p 

... 2p 

 

 
 

4. Fie  şi sistemul .  

Arătaţicădacăsistemul are soluţie, atunci .  

Barem : 

... 4p 

... 2p 
... 1p 



OLIMPIADA  DE  MATEMATICĂ  

FAZA LOCALĂ,  JUDEȚUL ALBA 

13.02.2014 

 
CLASA  a  XI-a 

 
 

Problema 1. 

Considerăm matricea . 

a) Arătaţi că . 
b) Arătaţi că există două şiruri de numere reale  şi  astfel încât să avem 

 şi apoi calculaţi limita 

 
 

Problema 2. 

Se dă matricea . Notăm . 

a) Arătaţi că . 
b) Dacă există  astfel încât , arătaţi că . 
c) Dacă există  astfel încât , arătaţi că , pentru orice matrice 

. 
 

Problema 3. 

Considerăm şirul , definit prin  . 

a) Arătaţi că şirul  este convergent şi calculaţi limita sa. 

 

 
 
Problema 4. 
Fie  un şir de numere reale cu proprietatea că  

. 

Calculaţi limita şirului .  
 
 
NOTĂ : Toate subiectele sunt obligatorii. 
Timp de lucru 3 ore. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
BAREM OLIMPIADA  DE  MATEMATICĂ  

FAZA LOCALĂ,  JUDEȚUL ALBA 

13.02.2014 

BAREM DE CORECTARE 

CLASA  a  XI-a 
 
 

Problema 1. 

Considerăm matricea . 

a) Arătaţi că . 
b) Arătaţi că există două şiruri de numere reale  şi  astfel încât să avem 

 şi apoi calculaţi limita 

 
Soluţie şi barem:  

a) ...............................................................................................................1p 

Finalizare ...........................................................................................................................1p 
b)  .....................................................................................1p 

, 
    de unde obţinem  şi .....................................1p 

 şi ...............2p 

 
 

Problema 2. 

Se dă matricea . Notăm . 

a) Arătaţi că . 
b) Dacă există  astfel încât , arătaţi că . 
c) Dacă există  astfel încât , arătaţi că , pentru orice matrice 

. 
Soluţie şi barem:  

a)  ..............................................................................................1p 

Finalizare ...........................................................................................................................1p 
b) , unde  .......................................................................1p 

 ......................................................................................................1p 
 sau , de unde rezultă  .....................................................................1p 

c)  .................................2p 
 

Problema 3. 

Considerăm şirul , definit prin  . 

a) Arătaţi că şirul  este convergent şi calculaţi limita sa. 

 

 
Soluţie şi barem:  

 
Din relaţia de recurenţă, obţinem că  are limita egală cu  ..........................................1p 



 

 

 
 

Problema 4. 
Fie  un şir de numere reale cu proprietatea că  

. 

Calculaţi limita şirului .  
Soluţie şi barem:  

 .................................................1p 

 ...................................................2p 

 .......................................................................2p 

, deci şirul  este convergent către  .......................................................2p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

OLIMPIADA  DE  MATEMATICĂ  

FAZA LOCALĂ,  JUDEȚUL ALBA 

13.02.2014 
 

CLASA  a  XII-a 
 

Problema 1. 

Pe mulţimea  definim legea de compoziţie: 

, unde  este natural impar. 
a) Arătaţi că  este grup abelian. 
b) Arătaţi că funcţia  este izomorfism de la grupul  la 

grupul . 
c) Rezolvaţi ecuaţia , în grupul . 

 

Problema 2. 
Fie  un grup şi  două endomorfisme ale grupului ,  injectivă. Arătaţi că grupul  este 

comutativ în fiecare din următoarele situaţii: 
a) . 
b) . 
 

Problema 3. 

Considerăm funcţiile  cu proprietatea că    este o primitivă pentru  şi  este o 

primitivă pentru . 

a) Arătaţi că . 

b) Determinaţi funcţiile  şi . 
 

Problema 4. 
Determinaţi funcţiile continue  şi constanta reală  ştiind că: 

 

 
 

 
NOTĂ : Toate subiectele sunt obligatorii. 
               Timp de lucru 3 ore. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

BAREM OLIMPIADA  DE  MATEMATICĂ  

FAZA LOCALĂ,  JUDEȚUL ALBA 

13.02.2014 

BAREM DE CORECTARE 

CLASA  a  XII-a 
 

Problema 1. 

Pe mulţimea  definim legea de compoziţie: 

, unde  este natural impar. 
a) Arătaţi că  este grup abelian. 
b) Arătaţi că funcţia  este izomorfism de la grupul  la 

grupul . 
c) Rezolvaţi ecuaţia , în grupul . 

Soluţie şi barem: 

a) Asociativitate,  ...........................1p 
    Elementul neutru  ..................................................................................1p 

Simetricul elementului , .....................................1p 
b)  bijectivă ..............................................................................................................1p 

 ..................................................................1p 
c) Egalitatea  este echivalentă cu  ..........1p 

, de unde .   .............................................1p 

 

Problema 2. 
Fie  un grup şi  două endomorfisme ale grupului ,  injectivă. Arătaţi că grupul  este 

comutativ în fiecare din următoarele situaţii: 
a) . 
b) . 
Soluţie şi barem: 
a)  ...............................2p 

 injectivă ..........................................................1p 

 este comutativ.  ...........................1p 

b)  ....................1p 

 injectivă   ....................................................1p 

 este  
     comutativ..............................................................................................................1p 
 
 

 

Problema 3. 

Considerăm funcţiile  cu proprietatea că    este o primitivă pentru  şi  este o 

primitivă pentru . 

a) Arătaţi că . 

b) Determinaţi funcţiile  şi . 
Soluţie şi barem: 

a) .................2p 

Adunând relaţiile de mai sus, obţinem egalitatea cerută  ......................................1p 



b) Notăm  şi din punctul a) avem ,  

ceea ce este echivalent cu ...............................1p 

Rezultă  , unde   ................................1p 

Analog se obţine , unde   ................1p 

Obţinem 1p 

 

Problema 4. 
Determinaţi funcţiile continue  şi constanta reală  ştiind că: 

 

 
Soluţie şi barem: 
Din b) rezultă , unde  este o primitivă a lui   ........2p 

, de unde    .......................................2p 

Prin inducţie matematică obţinem   ...........................1p 

 
. ................................................................................................1p 

Prin înlocuire în b) rezultă , de unde şi 

funcţia .  ..............................................................................1p 

 
 

 
 
 
 
 
 
 

 


