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filiera teoretica: profil real, specializarea stiinte ale naturii

Barem de corectare si notare
Subiectul |

) . 2-X 1-x . .
Fie multimea G ={A(x)= | xeR . Aratati ca:

2(x-1) 2x-1
a) G este parte stabila a lui Mz(R) n raport cu inmultirea matricelor.
b) (G,-) este grup comutativ.

c) (R*,-) izomorf cu (G,-).

Solutie: a) Daca A, B <G atunci A(X)=| -~ 27X Ay 27V Y R"
olutie: a) Daca A, B e G atunci A(x)= 2(x-1) 2x-1) (y)= 2(y-1) 2y_1,un exy e

2—-X 1-x
Se verifica usor ca A(X)A(y)= [2(xy _yl) 2xy —ylj cu xyeR”
Observam €a A(XY) = A(X) A1) ccevevevreeeemmemmmiiiisssessseeeeeeceeesssssssssesessssssssssssssees 2p
b) Verificarea asociativitatii
Existenta elementului Neutru: A(L) = 1, woococeeeeiiiiiiiseeeseeeceeeceeceeeeseeeeeesssssssesss 1p
Oricarear fi xeR™ A(X) A(i =A ij A(x)= A(xlj = A(1) =1, Asadar orice element al lui G este
X X X
inversabil . Cum A(X)A(y)=A(Y)A(X), (G,-) este grup abelian. ...........ccccccooeeeeemmeeseererrrceereeeeenn 1p
c) Seconsidera functia f:R™— G,f(X)= A(X) s 1p
Verificarea injectivitatii
Verificarea surjectivitatii. =~ 1p
cum f(xy)=A(xy)=A(x)A(y)=f(x)f(y) ¥xy eR", conditia de izomorfism este complet verificata.
................................................ 1p
Subiectul 11
Fie (G,-) un grup cu elementul neutru e si a,b G astfel incat aba™ =b°® si a® = e .. Aratati ca:
a) b =b
b) b2014 — b30 )
Solutie:

125 5\% IS Aopalopkalapa-lama-1)\°
b :(b) :((aba )) =(aba aba‘aba‘aba‘aba ) =

5

- (absa‘l)5 = (aaba‘la‘l)5 - (azba‘z) -
=a’baa’ba’a’baa’ba?a’ha?=a’b’a? =
=a‘aba'a’ =a’a®=eba® =ba? ... 4p

Asadar b =ba™ = b =a’= b®=e =0 =b. s 1p

b) Din b =g = b2 = (b““)“’ B =B e 2p



55| INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN F4 | MINISTERUL
/I CONSTANTA &8/ EDUCATIEI

=== | NATIONALE

Subiectul 111

Fie f:R - R’ o functie derivabild cu derivata continu. Calculati : j%x.

f(x)[L+F3(x)]

Solutie:
Substitutia fs(x):t, dt=3f2(x)f'(x)dx L ————— 2p

3f2(x) f (x)dx
P01+ 200 |

3F ()= [

o dt
Calculul se reduce la calcularea primitivei jt—l =Injt|-Inft+1+C =In|—
+

3
Asadar F(X)zlln&+c .................................................................................................. 1p
3 fP(x)+1

Subiectul 1V

. I sj n
Calculati: 1= 2nt sinx + x dx,xelcR,

e* +sinx +cosx + P, (x)

X2 n

unde P (x)=1++2 4.+ X neN
1 21 n!

Solutie:
Fie i1 R, f(X)=e“ +8inX +00SX+ P, (X) oo 1p

2 n
X X X X
Cum Pn( ) 1+ﬁ+?+ +? nGN S| P( ) Pn(X)—m, neN ... 1p
. . . . X
f'(X) = e* +cos x —sin x + P, (x) = e* +cos x —sin x + RO)——=
n!

n

i i X
=e* +sin x+cos x+ P, (x) —2sin x—

n

I n
= f(x)—ZSinX—X_l: f(x)_2n.sm X + X
nt

n!

n![f(x)— f'(x)]=2n!sin X+ X"

Asadar : I=n'j% n![x—ln|f(x)|]+C ................................................ 2p



