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Subiectul I 

Fie 2, ( )A B M∈ Q  astfel încât AB BA= , det 3A = −  și ( )det 3 0A B+ ⋅ = .  

Calculați ( )2 2det A B AB+ − . 
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Subiectul II 
Fie 2, ( )CA B M∈ . Demonstrați echivalența: 

( ) ( ) ( ) ( )22 2
2det det detA B A B A B AB BA O+ ⋅ − = − ⇔ − = . 

Nelu Chichirim 
Subiectul III 
a) Fie 0a >  și șirurile ( ) ( )1 1

,n nn n
x y

≥ ≥
 cu [ ] *, 0, , Nn nx y a n∈ ∀ ∈ . Se știe că 2lim n nn

x y a
→∞

= . Arătați că 

șirurile ( ) 1n n
x

≥
 și ( ) 1n n

y
≥

 sunt convergente. 

b) Dacă ( ) *, 1, 1 , Nn nx y n∈ − ∀ ∈  și lim 1n nn
x y

→∞
= , rezultă că șirurile ( ) 1n n

x
≥

 și ( ) 1n n
y

≥
 sunt 

convergente? 
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Subiectul IV 
Fie ( ) 1n n

x
≥

 și ( ) 1n n
y

≥
 două șiruri de numere reale definite astfel: 

( )1 1 20, , 1
1

n
n

n

xx x n
x

+> = ∀ ≥
+

 

( )1 20, , 1
1

n
n n

n

yy y n
y

+> ≤ ∀ ≥
+

 

a) Arătați că șirurile ( ) 1n n
x

≥
 și ( ) 1n n

y
≥

 sunt convergente și determinați limitele lor. 

b) Arătați că ( )lim 1 n
nn

x e
→∞

+ = . 

c) Arătați că șirul ( ) 1n n
ny

≥
 este mărginit. 
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Notă: 
Timp de lucru: 3 ore  
Toate subiectele sunt obligatorii 
Fiecare subiect se notează de la 0 la 7 
Nu se acordă puncte din oficiu 

 


