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Barem de corectare si notare
Subiectul |

Determinati cifrele distincte a, b si ¢, stiind ca numarul

n= abc+bca+cab+a-+b+c este patrat perfect.

Solutie

N=111-a+111-b+111-C+a+ b+ C =112+ 112D+ 112C cocccveiiiriiiiecie e 2p
N=42.7-@+b+C)=p2,peN = (A+D+C)7 cii e 1p
la+tb+c=7siazbzc=0 = (a;b;c)e {124) L42),(214),(2:41),(4:52), (421} ovvvveeerrrrririen 3p
Il.a+b+ceM, , 7<a+b+c=7q? <24 = n nu poate fi PAtrat Perfect ..........ooomworrereereererereerreenen. 1p

Subiectul 11
a) Demonstrati cd 1+2+ 2% +2° +...+2%° =27 1
b) Demonstrati ¢a numarul natural @ =14 + 2°*"° este multiplu al numarului 15 .

(GM 9/2013-prelucrare)
Solutie

Q) S=1+2+422+2° 4. 420 =1 41+242% + 2% 4. 420 _1=242427+2% +... +2" 1=
=... sau aplica formula sumei termenilor unei progresii EEOMELriCe .......ccvevverererierierieriereeeeeeeeenenes 1p

FINAIZATE, S = 27720 L oo e e ee et 1p
b) @ =15+2%% 1 =15+ (1424 2% 4.4 2% ) 1p
15/15 =>demonstrim cd S =142+ 2% 4+ ... 422115 e 1p
Observa 1+2+2% +2° =15 5i S = (1+2+ 27 +2°)+ (24 +2° +2° + 27 )+ ...+
+ (22012 42018 4 2014 | 9205 ), grupare posibild S avand 2016 = 4-504 termeni ........c.cccoceevrvunnnn. 1p
Finalizare : S =15-(1+ 2% +2° + ..+ 272 )=15.b =2 =15 (14 D)5 oo 2p

b

Subiectul 111
a) Aflati restul impartirii numarului a =1-2-3-....- 2015+ 40511a numarul b =4- (53 +3- 53)+ 3245,

b) Daca impartim numarul natural n la 8, obtinem restul 6, iar daca il impartim la 10, obtinem restul 4.
Calculati restul impartirii lui n la 40.

Solutie
) D=2014 o 1p
a=1-2-3-....-2014- 2015+ 2014 - 2+ 23 ...coorrrvrrrrierieeieseiseinseinnens 2p
a=2014 (1.2-3-...-2013- 2015+ 2)+ 23 = restul = 23......c.coevrrmrrrrenrens 1p
D) N=8-Ci4+6 I N=10:Cy+4 .o 1p
5n=40-c,+30,4n=40-c, +16=5n-4n=40-(c, —C,)+14 ........... 1p
N=40-C +14, 14 <40 =5 T =14 oo 1p

Subiectul IV
Determinati toate perechile de numere naturale ab si Xyz, cu x <y <z, astfel incat
ab-(x2 +y%+2%)=1-2-19.53,

Solutie

AD 419,838,538} ...t 1p
1° ab=19=> x? + y2 + 72 =106 = 32 + 42 + 92 =106, scriere unica, deci Xyz =349 .......2p
2% ab=38= x*+ y® + 2> =53 =1% + 4* + 6° =53, scriere unica, deci x_yz =146.......... 2p

3% ab=53= x*+ y? + 22 =38 = 2% + 32 + 5% = 38, scriere unica, deci Xyz = 235.
Asadar perechile (%;x_yz) sunt : (19 ; 349), (38 ; 146), (53 : 235) ....c.eerrreveereeeeeereerseesseeeneee 2p



