SUBIECTE PROPUSE PENTRU CONCURSUL DE MATEMATICA
CLASA a Vlll-a
TELCIU 16 NOIEMBRIE 2013

|. Arataticidacaa,b,c> 0 si a+ b+ ¢ =1, atunci:
Jaz+7a+10 ++/b2+8b+ 15+ \/c2+9c+8 <13

Prof. loan Tebies - Scoala Gimnaziala ,, George Cosbuc”

1. in tetraedrul ABCD unghiul format de dreptele AC si BD este de n si AC=a, iar BD
=b. Fie M€ (AB),N € (BC),P € (CD)si Q€ (DA) astfel incat:

MA NC _PC QA _
MB NB PD Qn_k(k}n)'

Aratati cd MNPQ este un paralelogram si exprimati aria lui in functie de a, b, k si
n.

Manual de matematica, Editura Teora Educational

I11. a).Aflati numerele reale pozitive X si ¥ pentru
xy=2si(x+2)(y+1)=8
2x+3y
4x+y

b).Aflati valoarea raportului , stiind ca X, ¥ sunt numere reale nenule,

x+ysi2xt—5xy+3y* =0
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Descompunerea in factori a trinoamelor de sub cei trei radicali:

a? + 7a+10=(a+2)(a+5) 1p
b*+8b+15=(b+3)(b+5) 1p
c*+9c+8=(c+1)(c+8) 1p

Folosind egalitatea mediei in cele trei cazuri obtine:

2a+7

J@a+2)(a+5) = - 1p
JB+3)(B+5) <=5 1p
Je+rD(c+8) < 2“;9 1p

Finalizare:

J@+2)@+5) +/(b+3)(b+5) +/(c+ D(c+8) < 1ot

=13 1p

S

Desen 1p



MA QA

in AABD: 3 = 07 = k > MQ||BD - MQ||NP (1) 15p
inABDC:2E =2 _ k. - NP||BD

NFE PD
~ MA NC
in AABC: 2 = — — k — MN||AC - MQ||QD (2 15p
inAABD:2X =X _ | QP||AC

NE FD

Din (1) si 2)— MNPQ — paralelogram
Scrie aria paralelogramului Amnee=MN . NP sin n 1p

Determina MN si NP functie de a, b si k.

MN = H;; 1p
NP = 2= 1p
Afla aria A = {;f;z sin n’ 1p

S,

a). Aflati numerele reale pozitive x siy pentru care xy=2 si (x+2)(y+1)=8

2x+3y

,stiind ¢d x , y sunt numere reale nenule, X =y i

b). Calculati raportul —

2x% — 5xy + 3y* -

Solutie:

. (x+2)(y+1)=8—-xy+x+2y+2=28
2+x+2y+2=8—-x+2y=4

— x =4 — 2y, care inlocuit in relatia din enunt conduce la (4-2y)y=2

1p



4y —2y*—2=0->-2(*-2y+1)=0-y*-2y+1=0- (y—1)?
0—}y=1,x=2—soiu‘gjegzi}
1p

b). 2x* —5xy + 3y* = 2x* — 2xy — 3xy + 3y* = 2x(x—y) — 3y(x— y) =0

2p
x— ¥ =0 — x =y nuconvine si
2x—3y=0—-2x=3y sid4x =6y

1p
peci 2222 _ ¢ 1p



