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Clasa a VI-a

Subiectul I

Rezolvati in multimea numerelor naturale ecuatiile:

a) bry + 11z = 55.

b b=

Barem de corecturi si notare:

a) Din 5axy + 112 = 55 = 5|11z §i cum (5,11) =1 = 5|z (1)
Din 5zy + 112 =55 = 2 <5 (2)

Din (1) 81 (2) = 2 € {0, 0 ottt 1p
z=0=zy=11,deunde (z,y) € {(1,11), (11, 1)} . euiuiriii e 1p
Daca z = 5, atunci din bzy + 112 =55= 2y =0,deundez =0siy € Nsauz e Ngiy=0..... 1p
Deci (z,y,2) € {1,11,0}, (11,1,0),(0, k, 5), (¢,0,5)} deunde k, ¢ € N...........oiiiiiii.t. 1p

b) Avem 1 + ¢ =T & 6a*> = b(7a — 6), de unde
7a — 6|6a> = Ta — 6|42a® = Ta — 6|42a® — 36a + 36a =
= Ta — 6|6a(7a — 6) + 36a = Ta — 6]|36a =

= Ta—6|7-36a = Ta — 6]36(7a — 6) + 216 =

= Ta— 6216 sau T(a — 1) + 1216 =

= Ta—-1)+1 €{1,2,3,4,6,8,9,12,18,24,27,36,54, 72,108,216} .. .. .. .oeueeiiriiniiiiaeannn. 1p
deunde 7(a — 1)+ 1€ {1,8,36} si @ € {1,2,6} .. ceniiriimiii e 1p
Inlocuind pe a in ecuatia dati se obtine solutiile:

a=1,0=06;a=2,0=381a=06, b= 0.0 1p

Subiectul I
Fie sirul de numere naturale 1, 2, 4, 7, 11, 16, ...
a)Determinati urmatorii trei termeni ai girului.
b)Precizati dacd numarul 781 este termen al girului.
Barem de corecturi si notare:

Notam termenii si cu aq, asz, as,...,Gn, ...

Avem:
CL1:1:1
as=2=1+1

a3 =4=1+1+2
ay=T=1+1+2+3
as=11=1+1+2+3+4
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a6 =16=14+14+2+3+4+5
a7 =22=1414+2+3+4+5+6
as=29=141424+34+4+5+6+7

A9 =37 = 14+ 14+ 2+ 3+ A4+ 04 04 T4 8t e e e e 1p
Urmatorii trei termeni ai girului sunt: 22, 29, 37 ... .. 1p
b) Observam cd: as = a1+ 1, azg = a2+ 2, 04 = A3+ 35 cee e ne i 1p
Deciap =an1+(n—1)=[1+14+243+...+(n-2)]+(n—-1)=1+Mn-1)n:2............. 1p
781 este termeni al girului daca existd n € N* astfel incat 1+ (n —1)n : 2 = 78I,

adica (1 — 1) = 1560 = 40 39 . .. ..o\ oe e 2
Deci 781 este al 40-lea termen al girului....... ... 1p

Subiectul III
a)Sa se determine numerele naturale de forma abc care indeplinesc conditia: ¢® + ¢? 4 ¢ = abe.
b)Aflati numerele naturale a si b stiind c& (a + 1)(a? + 2a) + b = 213, iar b este numér prim.

Barem de corecturi si notare:

a) abe =3+ 2+ = 10D = CP(CA 1) ettt 1p
Deci 100 < c2(c+1) <100, de unde 5 < ¢ < 9.ttt et 1p
Insd 10|c?(c+ 1), de unde ¢ € {5,9} « o niuit ittt e 1p
Se obtine: abc € {155, 810} ..ttt ettt et e 1p

b) (a + 1)(a® + 2a) = a(a + 1)(a + 2) fiind produs de 3 numere consecutive, acesta se divide cu 3..1p
Din 3|(a + 1)(a® + 2a) si 3|213 = 3|b si cum b este prim rezultd b = 3 si a(a + 1)(a + 2) = 210, de
L0 G LI e TP 2p



