Ministerul Educéei Nationale
Centrul Naional de Evaluarei Examinare

Examenul de bacalaur eat national 2013
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat

Varianta 4
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinge ale naturii
e Toatesubiectele sunt obligatorii. Se acordi 10 punctedin oficiu.
e Timpul delucru efectiv estede 3 ore.
SUBIECTUL | (30 de puncte)

5p
Sp

Sp
S5p

5p

5p

1. Aratati ca numirul x=3(1-i)+ 3 este real.

2. Calculai distarta dintre punctele de intersieca graficului fungei f iR - R, f (x)=x% -3x+2
cu axaOx.

3. Rezolvai in mukimea numerelor reale eqis2?**3=8.

4. Calculai probabilitatea ca, alegand la intamplare un efgnatn mutimea A={1,2,3,...,2§),

acesta &fie divizibil cu 4.
5. In reperul carteziarxOy se consider punctele A(-2,3),B(3,0) si C(2,5). Calculai lungimea

medianei dinB a triunghiului ABC .

6. Determina lungimea laturii AC a triunghiului ABC, stiind ca BC =4, B :7_61 si C =7—3T

SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)

X 1-X
1. Pentru fiecare nuiinreal x se considérmatriceaM (x) :[1 J
-X X

5p | a) Calculai det(M (2).
5p | b) Verificati daci M (x) M (y) =M (2xy - x~y+1), pentru orice numere realesi y.
5p | ¢) Determingi numirul real a astfel incatM (a) M (x) =M (a) , pentru orice nuar real x.
2. Pe R se defingte legea de compai@ asociatii dat de Xo y =xy +2x+ 2y + 2.
5p | @) Calculai 0o(-2).
5p | b) Aritati cd xoy=(x+2)(y+ 2)— 2, pentru orice numere realesi Y.
5p | ¢) Rezolvai in multimea numerelor reale eqigXo Xo X =6.
SUBIECTUL al Il1-lea (30 de puncte)
X2 = 2X+ 2

5p
Sp
5p

5p

5p
5p

1. Se considerfungia f :(L+) - R, f(x)=

x(x-2)
2 )
(x-1)
b) Determina punctele de extrem ale fufe f .
c) Determing ecuaia asimptotei oblice sprec la graficul fungiei f .
2. Se consid@rfungia f:(0,+®) - R, f(x)=xv/x.
2

)
a) Calculai Jl‘ x dx .

b) Aratati ca fungia F:(0,+) ~ R, F(X) =§x2\/§ este o primitii a fungiei f .

x-1

a) Aratati ca f'(x)= pentru oricex 0 (1, +e).

¢) Calculai aria suprafgei plane delimitate de graficul fuiei f , axa Ox si dreptele de ecti@
x=1si x=4.
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Ministerul Educéei Nationale
Centrul Naional de Evaluargi Examinare

Examenul de bacalaureat néional 2013
Proba E. c)
Matematica M_st-nat
Barem de evaluaresi de notare
Varianta 4
Filierateoretica, profilul real, specializarea stiinge ale naturii
» Pentru orice soluie corect, chiar daca este diferiti de cea din barem, se acogdpunctajul corespunzitor.
» Nu se acordi fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermedire pentru rezolviri par tiale, in limitele
punctajului indicat Tn barem.
e Se acordi 10 puncte din oficiu. Nota finati se calculeai prin impértirea la 10 a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL | (30 de puncte)
1.1 3(1-i)=3-3 3p
x=30R 2p
2.| f(x)=0=x=1saux=2 3p
Distarta este egalcu 1 2p
3.| 2x+3=3 3p
x=0 2p
4. | Numerele din muimeaA divizibile cu 4 sunt 4, 8, 12, 1% 20=5 cazuri favorabile 2p
Numiarul de elemente ale ntirhii A este 2620 de cazuri posibile 1p
_nr. cazuri favorablle B
nr. cazuri posibile ¢ 2p
5. | Mijlocul segmentului( AC) esteM (0,4) 2
BM =/(-3)*+ 4 =5 3p
6. Vi
A=—
2 2p
AC :% [BC =2 3p
SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
l.a) 2 - 2
det(M(2))= = P
CICIE W
=4-1=3 3p
b) M (x)IM (y) = xy+(1-x)(1-y) x(1-y)+(1- )y _
(1 X)y+x(1-y) (1-x)(1-y)+xy 3p
2xy-x-y+1 1-(2xy-x | .
= =M (2xy —x—y+1), pentru orice numere reale
[1—(2xy—x—y+]) Xy -x-y+1 (20 y+1).p 2p
Xsiy
¢)| M(a)M(x)=M(a) = M (2ax—a~-x+1)=M(a), pentru orice nur real x 1p
2ax—a-—x+1=a, pentru orice nugr real x 2p
2.8)| 00(-2)=0{-2)+ 200+ Z(- 3+ 2 3p
=2 2p
b) xoy:xy+2x+2y+2=X(y+ 2)+ 2(y+ 3_ 2= 3p
=(x+2)(y+ 2)- 2, pentru orice numere reabesi y 2p
c) XoXox=(x+2)3—2 3p
(x+2)°-2=6=x=0 2p
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SUBIECTUL al lll-lea

(30 de puncte)

1.8) ) (2x-2)(x-1)-(x2- x+ 2
f'(x)= =
(x-1)° 3
x2—2x _ X(x-2) ,
= = , pentru oricex[J(1,+o
(x—l)2 (x—l)2 (L.+2) 2p
b) | f'(x)=0= x(x-2)= 0= x= 2, deoarecex(L,+e) 2p
f'(2)=0; f'(x)<0, pentrux0(L,2) si f'(x)>0, pentrux(2,+o) 2p
Punctul de extrem este= 2 1p
c
) lim M =1 2p
X—+oo X
XIerjw( f(x) - x) =-1 2p
Ecuaia asimptotei oblice sprecw la graficul fungiei f estey=x-1 1p
2.a)| 2¢ (x) 2
J;W dx = J;xdx = 2p
2
_x[2_3 3p
211 2
b) , 5) 3
F'(x) [E D(ZJ =x2 = x/x , pentru oricex (0, +c) 3p
F'(x) = f (x), pentru oricex(0,+) = F este o primiti a fungiei f 2p
c) 4 4
A= [|F(x)]ax= [ x/xax= 2p
1 1
_2 o -|4_62 3p
"5 &‘1 5
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