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SUBIECTE CLASA a Vl-a

1) a) Sa se demonstreze ca multimea numerelor naturale N se poate scrie ca reuniunea
a doua submultimi nevide disjuncte A si B cu proprietatea ca produsul oricaror doua
elemente distincte din A, respectiv B este un element din A, respectiv B.

b) Sa se demonstreze ca multimea numerelor naturale nenule N nu se poate scrie ca
reuniunea a doua submultimi disjuncte A si B , fiecare din mulfimile A si B avand cel
putin doua elemente, cu proprietatea ca suma oricaror doua elemente distincte din A,
respectiv B este un element din A, respectiv B.

2) Aflati numerele naturale nenule a;;a,;......;a,,, pentru care:
1-2 2-3 ~2012-2013

sl a +a,+a;+....+a,=40.

a-a, da,-d 12 " Ao13

3) Fie triunghiul obtuzunghic ABC, (m(</BAC)>90°).Determinati masura unghiului ABC
stiind ca exista in planul triunghiului un punct M cu proprietatile:

i) (CA este bisectoarea unghiului BCM;
ii) [AB] = [AM];
i) BC = AM + MC.
G.M./2012.

Nota:
Pentru fiecare problema se acorda 7 puncte.

Timp de lucru: 2 ore

Succes !
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Barem de evaluare si notare clasa a Vl-a

1) a) A={neN| n par}, B={neN| n impar}

par x par=par = abeA, V a,beA 1p
impar x impar=impar, abeB, V a,beB 1p
ANB=¢,A0 B =N = A, B verifica conditiile cerute 1p

b) Presupunem prin absurd ca exista o astfel de partitie.

Cum AU B =N = 1eAsau 1eB. Fie 1€A.

Cum A contine minim 2 elemente, putem nota cu p=min{neA|n# 1} 1p
1leA pcA=>p+leA=>p+2cAs.a.md 1p
Cum AU B =N = B={2,3,...,,p-1}, dar B are minim 2 elemente,

decip=4 1p

Dar p-1€B, p-2eB = p-1+p-2=2p-3€B. Insd 2p-3>p=>2p-3€A.

Contradictie! 1p
2) Din 12 = 2:3 = a, =3a,; 34 = 45

a,-a, a,-a, a;-a, a,-ag
a; =5a,,...., a,,; =2013a, 2p
Din 2.3 3.4 —a, =2, 4-5 56

a,-a; a,-a, a,-a; as-ag
as =3a,,...... , Ay, =1006a, = 2p
cum a, +a, +a; +...+a,, =40 =
a, (I+3+5+7+9)+ a, (1+2+3+4+5)=40=25a,+15a,=40 2p
Dar a, 21sia,>21=25a,+15a, 240 =
a,=a,=l=a;=3....a,,;,=2013sia, =2....a,,, =1006 Ip

3) Construim Ne[BC] a.i. NC=MC.
Atunci AANC=AMC (L.U.L.) = AN=AM (1) 2p

BC=AM+MC=> BN+NC=AM+MC = BN=AM (2) 2p

Cum AB=AM, din (1) si (2)= AABN echilateral = m( £ ABC)=60° 3p



