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SOLUTII

l. Sd se demonstreze cA e N .

Rezolvare

I

v 1 1 - 3  s - J 1 t
= +  = l e N

2. Sd se arate, cd pentru oricare a,b e N are loc inegalitatea:

at  b2  ab
_ r _ \

4J, 4Jj 
- 

Ji * "E'Rezolvare

a '  b2  ab
- - - - - F T  

- ) - - - - -  -  \ - " ,

412 4'13 tl2 +,,13

: 2 x * l +  1 8  
+

2 x  * l

r  5 - v 1 t
r :

J t t + 3  2

,l-3o' + J-2b'
'16

4ab> /- --:F- <+
,.12 + ..13

e ^,[6a' +2b' *3a' + J-6b' > 4.,l6ab e
e J-6a ' -2r l6ab+r l6b '+2b ' -zJ-aat*3a '+  > 0  +>
e Je @ - b)' + dzu -,11o)') o adevdrar

3. a) Si se determine n-rullimile

A : { x € R l -  3 ' - x S 3 }  q i  , : l r r u l t t t l r u l
i  l 2 x * I  l

b) SA se determine A) B
Rezolvare

a)  A :  [ -3 ,3 ]
4 x 2 + l l _ 4 x 2 - 1 + 1 8
2 x  * 1  2 x  * 1

+ (2x  +  1)  e  { -18 ,  -9 , -6 , -3 , -2 , -1 ,1 ,2 ,3 ,6 ,9 ,18}

B :  {_5 ,_2 ,_ I ,0 , I ,4 }
q  A n B = { - 2 , - 1 , 0 , 1 }

36 -r0J 1
20 +  6 i I

36 * 10.,17 2 s - 1 0 J 1 + 1 1
20 + 6Ji 1 1 + 6 / l + 9



4. In prisma patrulaterd regulatd ABCDA'B'c'D ' avem AB:4cm gi AA, =3G cm. Fie M
gi 1/mijloacele muchiilor AB qi BC.
a) Sd se calculeze aria triunghiului D'MN.
b) sa se calculeze mdsura unghiului determinat de planele (D'MN) qi (ABC).
c) Sd se calculeze distanla punctului D de planul D'lvfr{ .

Rezolvare
a) LD'AM : LD'CN > lD'Ml = [D'N] = LD,MN isoscel.
Fie AC )nn= {O} qi A4N a DB = {E}.
D ' D L ( A B C \ )

D E L ; -  

- / f  / 3 1  >  D ' E L M N .

a -1 a

D E = l  n a = 1 . + J i = 3 J j @ m ) .
4 4

D' E2 = DD'2 + DE2 = | , :G)'  *hr l \ '  = 54 +18 = 72 >\ / \ /

D'E = 6.,12(cm) .
l r  t  l t

M N  = n l  = * u '  : 2 r D g m 1 .
2 2

, MN .D'E zJi O,[1
A , , ' r r = :  : = 1 2 ( c n t : ) .

/ . 2

al *ffEffiXzECll : m (5;Eb1, E 15ED) = ?'. D E

c) Fie DP L D'E. Avem PE L MN qi DE L MN .Din
perpendictrlare rezultd cd d(D,(D'MN)): Dp

tJo.z,[i 3J6
= - - - - - - - r - =  

_  \ C i i i ) .
6..12 2

Rezolvare
a) Fie PE L(ABC) $i  RF L(ABC).8 qi  Fsunt centrele
de greutate ale triunghurilor echilaterale AMN, respectiv

l l ) 1
D B C =  A E = - A O = - A C  s i  C t r = 7 C O = - A C  =

3 6 3 3

+  A E + G F  =  ( ! . 1 ) .  A C  = o C  -  E F  = A C
\ 3  6 )  2  2

= 5V3 (cm\ .

^.
= V 3  +  m ( D ' E D ) = 6 0 o .

reciproca teoremei celor trei

DP=
DD'. DE

D ' E

5 .  I n r o m b u l  A B C D  s u n t  d a t e  A B = 1 0  c m ,  m ( B A D ) = 6 0 o ,  A C ) n p = { O } , M q i N f i i n d
mijloacele latwilor AB gi AD. Deasupra planului rombului construim piramidele
triunghiulare regulate PAlv^t qi RBCD cu vdrfurile P qi R in aga fel, ca lpAl=lAMl qi
[RB]=  IBC) .
a) Sa se calculeze lungimea segmentului PR.
b) Daca AP)CR= {,S},  sd se demonstreze, ca SO L(ABC)l

3V6= -
. A
J\l z

J
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T -------------:
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