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SUBIECTUL al I'V-lea

In paralelipipedul dreptunghic ABCDA'B'C'D' notam cu M, N,respectiv P, proiectiile punctului C pe
dreptele AB',AD', respectiv B'D'. Demonstrati ca:

a) AC', BD'si A'C sunt concurente.

b) BM 1 AB'.

c) Dreptele AP, B'Nsi D' M sunt concurente.

BAREM DE CORECTARE SI NOTARE
a) ABC'D' este paralelogram =3 O ai. AC'nBD'={0}, cu O mijlocul diagonalei [BD'] ....1 punct

BCD'A' este paralelogram = A'C trece prin O, mijlocul diagonalei [BD '] ....1 punct
b) Din CB 1 (ABB'), AB' < (ABB')= CB L AB' ....1 punct

Din AB' L BC, AB' L CM §i BCACM ={C}= AB' L (BCM)

AB'1(BCM) si BM < (BCM)= AB' L BM < BM 1 AB' ....1 punct

sau, direct:
Aplicand reciproca I a teoremei celor trei perpendiculare, din

CB 1(ABA'),CM L AB', BM,AB'c(ABB')= BM L AB'
¢) Analog, aplicand reciproca I a teoremei celor trei perpendiculare, obtinem DN 1 AD'si C'P L B'D".
Fie AB=a, BC=b BB'=c.

Obtinem AB'=+a*+c?, AD'=\b*+¢?, B'D'=\a* +b?

2
Cu teorema catetei, in aABB', AB* = AM - AB'= AM -4 st 1 punct
a®+c?
2 2
AM

B'M=c—, de unde — =a_2 .......... 1 punct

a’ +c? B'M ¢

1 2 ' 2 1 '

Analog E:b— si M=C— . In 24B'D' avem AM_ B'P D'N =1. Conform reciprocei

D'P 4> AN p? B'M D'P AN
Teoremei lui Ceva, deducem cé dreptele AP, B'N si D'M sunt concurente. ... 1 punct

Nota: Orice alta solutie se puncteaza corespunzator.



