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SUBIECTUL al IV-lea 

 

   Spunem că o mulţime X de numere naturale are proprietatea ( )P , dacă suma oricăror trei elemente 

din X este un număr prim. 
a) Arătaţi că mulţimea { }11;29;49;59 nu are proprietatea ( ).P  

b) Daţi un exemplu de mulţime cu proprietatea ( )P , de forma { }5;7; ; .A a b=  

c) Arătaţi că nu există mulţimi X  cu proprietatea ( )P , astfel încât 5.card X ≥  

 

 
BAREM DE CORECTARE ŞI NOTARE 

 
 a)  De exemplu:  11 29 59+ +                                                                                                ……….1 punct 
   11 29 59 99 3 99+ + = ⇒⋮  nu este prim ⇒mulţimea { }11;29;49;59 nu are proprietatea ( ).P       ….1 punct 

    Observaţie: Nu este singurul exemplu! 
b) Un exemplu de mulţime cu proprietatea ( )P , de forma { }5;7; ;A a b=  este { }5;7;11;25 .  ……….1 punct 

    5 7 11 23,+ + =  este prim; 
    5 7 25 37,+ + =  este prim; 
    5 11 25 41,+ + =  este prim; 
    11 7 25 43,+ + =  este prim; 

    Deci { }5;7;11;25  are proprietatea ( )P        ……….1 punct 

c) Fie A  o mulţime cu cel puţin5  elemente. Împărţind elementele din A  la 3 , obţinem un  
    rest, ,r cu { }0;1;2 .r∈  Aplicând principiul cutiei, există cel puţin 3  elemente care dau  

    acelaşi rest la împărţirea cu 3  sau există 3  elemente care dau resturi diferite două câte două 
    la împărţirea cu 3 .          ……….1 punct 
    Dacă există 3  elemente care dau acelaşi rest la împărţirea cu 3 , atunci suma lor este mai  
    mare ca 3 , este divitibilă cu 3,  deci nu este număr prim.     ……….1 punct 
    Dacă există 3  elemente care dau resturi diferite două câte două la împărţirea cu 3 ,  
   atunci suma lor este mai mare ca 3 , este divitibilă cu 3,  deci nu este număr prim.             
   În cocluzie, nu există o mulţime X  cu proprietatea ( )P , astfel încât 5.card X ≥                  …….1 punct 

    
     
     Notă: Orice altă soluţie se punctează corespunzător. 

 


