
 

                       INSPECTORATUL ŞCOLAR  

                       JUDEŢEAN CARAŞ-SEVERIN 

 
__________________________________________________________________________________ 

______________________________________________________________________________________________________________ 

Strada Ateneului Nr. 1, 320112                                                                                                Str. General Berthelot nr. 28-30, Sector 1 

REŞIŢA – ROMANIA                                                                                                                                                       010168, Bucuresti  

Tel: 0255/214238; Fax: 0255/216042                                                                                                                    Tel:    +40 (0)21 405 57 06 

e-mail: isjcaras@gmail.com                                                                                                                                 Fax:   +40 (0)21 310 32 05 

http://cs.isj.edu.ro                                                                                                                                                                     www.edu.ro 

Olimpiada de matematicǎ 
 Etapa localǎ, Caraş-Severin, 16.02.2013 

 
Clasa a XII-a 

Problema 1: 

a) Arătaţi că A - B
  B

1+AB
arctg A arctg arctg− = , ,A B∀ ∈ℝ . 

b) Determinaţi 
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Gazeta Matematică 1987 
Problema 2: 

 Fie mulţimea 0 , ,  şi  impare
m

Q m n m n
n

 = ∈ 
 

ℤ  şi 0G Q= ×ℤ . Pe G  definim legea de 

compoziţie ( ) ( ) ( )1 1 2 2 1 2 1 2 1 2 0 1 2, * , , , , , ,q k q k q q k k q q Q k k= + ∀ ∈ ∀ ∈ℤ . Să se arate că funcţia 

( )( )*: , , 2kf G f q k q→ = ⋅ℚ  este un izomorfism între grupurile ( ),*G  şi ( )* ,ℚ i , unde " "i este operaţia 

de înmulţire a numerelor raţionale. 
                      Variante Bac 2009 
 
Problema 3: 
 Fie funcţia :f →ℝ ℝ şi F  o primitivă a sa cu proprietatea că ( ) ( )x F xe F x− = , oricare ar fi x∈ℝ. 

       Calculaţi 
( )

lim
x

f x

x→∞
. 
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Problema 4:  

a) Este posibil ca într-un grup ( ),G ⋅ să existe exact două elemente distincte { }, \a b G e∈ astfel 

încât :  
b) Este posibil ca într-un grup ( ),G ⋅ să existe exact două elemente distincte { }, \a b G e∈ astfel 

încât : ab ba e= ≠ ? 
* * *  

 
 
 
 
 

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. 
          Timp de lucru: 3 ore 
          Fiecare problemă se punctează cu 7 puncte.  

 


