Olimpiada de Matematica —etapa locala- Galati
16 februarie 2013
Clasa a XI-a

Barem de evaluare

¢ Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda
punctajul maxim corespunzitor.
¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru
rezolvari partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

Nr. Solutie, rezolvare Punctaj
problemei
Aducem la forma cea mai simpla expresia data. Se aduna toate coloanele la
prima coloana. Se scoate factor comun si se obtine:
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Se scade din linia a doua prima linie si din a treia linie scddem a doua linie.
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b) Folosind (1), obtinem:
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2(x+1)= 2(x+2) — ... = 2(x+2013) 20=
2013x+ (1+2+...42013)<0 = x<-1007.




a) Metoda 1.
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b)P=E(2) - EG3) - E@4) - ... - E2n) - E2n+1)= 1p
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(n+1)(n+2) = 2m=nr. par ( fiind produs de doua numere naturale
consecutive).
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AB-B-A=A= A-B=B-A+ A< A-B=(B+1,)- 4 (1)

BA = A~(B—12) )
Analizam cazurile:

I

det A #0.

Din (1) 5i (2) = detA -det B =det(B+1,)-det A si detB - det A =
det 4-det(B—-1,);
det B =det(B+1,)
{detB:det(B—Iz)
Considerdm det (B —xI,) =det B—o.-x +x°.
Relatiile (3) devin:
detB=detB+o+1
{detB:detB—owl
I det A=0, Tr(AB—BA)=TrA=Trd=0= 4> =0,.
AB-A=B- A +4 =0,
In relatia din enunt, avem: A-B=B-A+A/-(B-4)=

= -1=1(F).

A-B*A=B-(4-B-A)+4-B-4=0,.

Demonstram prin inductie matematica 4-B"-4=0,, (V) nx1.
Presupunem ca A-B"-A=0,.

AB=BA+A/-(B"-A)= A-B""-A=B(AB"A)+ AB"A=0,.
In concluzie 4-B"- A= 02,(‘v’)n >1.
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