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SUBIECTE - clasa a Xll-a:

1. . -
Se considera multimea G = (—1;1). Pentru orice X,y € G definim x*y = 1X Y
+ Xy
a) Aratati ca (G,*) este o structura algebrica de grup abelian.
b) Determinati numarul real a daca exista un izomorfism de la grupul (G,*) la grupul
( ) de forma f(x) = a-x
a—+X
C) Pentru orice n numar natural, n > 2, calculati valoarea expresiei
SO S S B
7 17 31 2n° -1
2.

a) Calculati ILdX X E‘:O 721
SIN X + COS X

b) Calculati idX X e (0 n)
sinx 2
cosx daca x € Q

daca xeR-Q admite primitive pe R.

c) Studiatidaca f:R >R, f(x) = {

3. | Fie f : G — G'un morfism intre grupurile (G,o) si (G , ) Aratati ca:

a) f(e)=¢',esie reprezinti elementul neutru din grupul (G,e) si respectiv (G',*).
f(x') = (f (X))' , X'si (f (X))' reprezinta simetricul elementului x respectiv f(x) .

b) Imf= {y € G'| y=Ff(X),x e G} este subgrup al lui G’.

¢) Kerf= {xeG|f(x)=¢"} este subgrup al lui G.

a) Fie functia f : [0,1] —>R,f(x)= 1+—[X] , unde prin [a] intelegem partea intreaga
1+ X +[3x]
a numarului real o.. Demonstrati cd functia este integrabild pe [0,1] si calculati
integrala definita pe acest interval.

b) Calculati J.Tl—n)dx, x>0, neN".
x\1+ X

c) Calculati j 1IXXITnXX;2

dx, x >e.

NOTA:
1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Timpul de lucru este de trei ore.
3. Fiecare subiect se puncteaza de la 1 la 10 puncte.
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