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Filiera teoretica: profilul stiintele naturii
Clasa XII

Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie
4
X*y = 9xy — 3x — 3y+§,VX,ye]R1.

< < (1 :
a) Sase demonstreze ca ((;, +00) , *) este grup comutativ.

b) Sa se gaseascd doud numere a,b e Q — Z pentrucarea * b = 2.

. In multimea Q a numerelor rationale se considerd multimile M = {2"|neZ} si

P = {n?|neZ}.

a) Sase arate ca operatia de inmultire a numerelor rationale determina pe
multimea M o structura de grup comutativ.

b) Sa se demonstreze ca produsul a patru elemente din multimea M care au
exponenti naturali consecutivi este un element al multimii P.

c) SasearatecaM NP # Q.

Fie a,b € Rsi functia f,,: R » R, f,,(x) = a(x + 1)? — bx?.
a) Sa se determine multimea primitivelor funtiei f; _; (x) .
b) Si se calculeze f_ll[flll (x) — f11(—x)]dx.

< . : . . 1
¢) Sase determine valoarea parametrului real a, stiind cd [~ L fZ.(x)dx = 378.

x2 42 x<0
2+ sinx,x =0’
a) Sase demonstreze ca functia admite primitive pe R.
b) Sa se determine primitiva care se anuleaza in 0.

Se considera functia f: R - R, f(x) = {

Nota: Timp de lucru 3 ore
Toate subiectele sunt obligatorii
Fiecare subiect este notat dela 0 la 7.



