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CLASA A VI-A

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subi¢se puncteas de la O la 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezaivile complete. Timp de lucru: 2 ore.

1. Determinai numerele primep si g stiind ca L

q

+—, undea si b sunt numere naturale

olo
oo

nenule.

2. Determina numerelealN, n ON si cifra b astfel incat saibi loc egalitatee6® + 1=bb..b.
n ori

3. Se considé@rnumirul natural primp. Numirul naturaln este divizibil cup® dar nu este
divizibil cu p*. Numereled;,d,....d, , kKON, sunt divizorii nurarului nsi
1=d;<d,<..<dy =n.

a) Determinai cea mai mié valoare posibil a luik;
b) Aratati ca numirul P=d,[dl,LL.[d, este ptrat perfect.

4. Se consideérnumerele naturale nenuiesi n si un unghi aIungitm . De aceeg parte a
dreptei AgA, S€ considexr; in sensul ngcarii acelor de ceasornic, semidreptele

(OAl, (OAZ, ...,(OAmJ,n_l , care formeazunghiurile AQOA, AOA 5, A LA 5 ... Arer PArer -

Sestie ci un nundr dem unghiuri dintre cele meionate au ritsura egal cu 3, iar celelalten

unghiuri au Misura egal cu 5°.
a) Determinai cea mai mié valoare a sumain+n;

b) Daci m=5, afitati ci existi i, ] 1{0,1,2,..m+n} astfel Tncétm(m) =30".

Una dintreprobleme a fost selectiadin colec¢ia Gazetei Matematice- Seria B,
publicgie luna& pentru tineret, fondafin anul 1895, editatde
Societatea deStiin te Matematice din Roménia
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CLASA AVI-A
SOLUTII S| BAREME ORIENTATIVE

Nota: Fiecare subiect se punctedizde la 0 la 7 puncte. Se acoidnumai punctaje intregi.
Orice alta rezolvare se asimileat conform baremului.

Subiectul 1.

+

Determinai numerele primep si q stiind ca P , undea si b sunt numere naturale nenule.
q

o |o

a
b

Prof.Lucian Petrescu, Tulcea

Detalii rezolvare Bare_m
asociat
Dac a=b, rezult P 2, deciqg=1, contradigie.
d 1
- . . a .b . p . P
Inseami ca una dintre fraile b si — este supraunitasrezuli ca —>1, decip>g.
a q
2 2
Putem considerga;b) =1, atunciP =2 +bb :
al
2 + 2 | 3p
Fradia este ireductibil, decig=ab si p=a®+b?. Deducem& a=1 saub=1.
Daci, de exemplua=1, oltinem q=b si p=b*+1. Cumpsi qau pariti diferite si
_ - 3
p>q,rezult q=b=2si p=5.|ntr—ade\ir,g=—;+—i. P

Subiectul 2.

Determina numereleallN, n ON’ si cifra b astfel incatsaihi loc egalitates6® +1=bb..b.
nori

Colectia Gazeta Matematica, Seria B

Detalii rezolvare Barem
asociat
Pentrua=0, otinemb =2, n=1. Pentrua=1, oktinemb=7,n=1.
4p

Pentrua = 2,4, nu avem soltii. Pentrua=5, oktinemb=7,n=4si 6° = 7776.

Daci a>6, avemb=7. Numirul 6* se divide cli2®, dar nunirul ...7777¢€ nu se divide

6 ) C " 3p
cu 2°, deci nu mai &sim soluii.




Subiectul 3
Se considérnumirul natural primp. Numirul naturaln este divizibil cup® dar nu este divizibil
cu p*. Numereled;,d,,...d, , kON", sunt divizorii nundruluinsi 1=d, <d, <...<d, =n.
a) Determinai cea mai mi& valoare posibi a luik;
b) Aratati ca numarul P =d, [d, [1.[dl, este ptrat perfect.

Colecria Gazeta Matematica, Seria B, prelucrare

. Barem
Detalii rezolvare .
asociat
a) Daci descompunerea numului n in factori primi esten = p® [p;* [p52 [1.LPS™,
numarul de divizori ai luin estek = 4[@al +1) [@a2 + ]) D.[@am + J) . 3p
Cea mai mig valoare a luk este 4si se obine pentrua; =a, =...=a,, = 0.
b) Avemd, [d,,,; =n,i =1k, deci P? =n¥.
« _ 2 3p
Cumk =4q,q0N", obtinem P? =n* :(nzq) .
2
Deducem & P=n?%4 = (nq) , deciP este jitrat perfect. 1p

Subiectul 4
Se considérnumerele naturale nenuiesi nsi un unghi alungitA;OA,,,,, - De acees parte a

dreptei AgA,, S€ consider, in sensul nycarii acelor de ceasornic, semidreptele
(OAl, (OAZ, ...,(OAW,n_1 , care formeazunghiurile AQOA;, AOA, AOA 5. A DA, .

Sestie ci un nundr dem unghiuri dintre cele meimnate au risura egdl cu 3, iar celelalten

unghiuri au nisura egdi cu 5°.
a) Determinai cea mai mig valoare a sumein+n;

b) Daci m=5, aitati ci exist i, j 0{0,1,2,..m+n} astfel Tncéﬁn(m) =30.

prof. Mircea Fianu, Bucuresti

.. Barem
Detalii rezolvare )
asociat
a) Avem m3 +n[b =180. Deducem & meste divizibil cu 5. 5
Pentru ca nugirul m+n sa fie minim trebuie can sa fie minim. P
Pentrum=5, oltinem n =33, deci valoarea minitha sumeim+n este 38. 1p

b) Cele 5 unghiuri d& determir cel mult 6 sectoare acoperite numai de unghiu'del 2P

Prin urmare, exidt un sector in care se afb secveti de cel pun 6 unghiuri de

2
5’ alaturate. Rezult concluzia. P
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