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P1. Să se arate că numărul
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este iraţional oricare ar fi x ∈ [1,∞).

P2. Fie a > 1 un număr real. Să se determine x > 1 pentru care
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unde [x] reprezintă partea ı̂ntreagă a numărului real x, iar {x} reprezintă
partea fracţionară a numărului real x.

P3. Se consideră prisma patrulateră regulată dreaptă ABCDA′B′C ′D′,
cu AB = 2a şi AA′ = a

√
2, unde a > 0. Fie O punctul de intersecţie al

dreptelor AC şi BD, iar punctele M,N,P,Q sunt astfel ı̂ncât M,P ∈ [AC],

N,Q ∈ [BD], iar
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5
. Pe planul

(A,B,C) se ridică perpendicularele MM1, NN1, PP1, QQ1 unde M1 ∈ A′O,
N1 ∈ B′O, P1 ∈ C ′O, respectiv Q1 ∈ D′O.

a) Să se determine lungimile segmentelor [MM1], [NN1], [PP1], respec-
tiv [QQ1];

b) Să se arate că punctele M1, N1, P1 şi Q1 sunt necoplanare.

P4. Fie patrulaterul convex ABCD şi AC ∩ BD = {O}. Pe planul
(A,B,C) se ridică o perpendiculară ı̂n punctul O, pe care se consideră
un punct V şi M ∈ (V O). Să se arate că piramidele VMAB şi VMAD
au acelaşi volum dacă şi numai dacă triunghiurile ∆ABC şi ∆ADC sunt
echivalente.

Notă:Toate subiectele sunt obligatorii.

Timp efectiv de lucru 3 ore.


