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Clasa a VII-a 

 
 
 

 
1. a) CalculaŃi suma 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 ... 525S = + + + − − + + + − − + − . (trei “+” 

consecutivi sunt urmaŃi de doi “–“ consecutivi) 
      b) Să se arate că, oricare ar fi patru numere naturale consecutive, cel puŃin unul dintre 

      ele nu poate fi scris sub forma 2 23 3m mn n+ +  , unde ,m n ∈ℤ .  
 
2. a) Se ştie că { }1;2;...;99a A∈ = . Media aritmetică a elementelor din mulŃimea 

      { }\A a  este un număr natural. DeterminaŃi valorile posibile ale lui a. 

      b) DeterminaŃi toate perechile de numere întregi ( );a b  care verifică egalitatea 

     3 5ab a b+ − = . 
 

3. Se consideră mulŃimea { }1;2;3;...;25M = . CalculaŃi probabilitatea ca, extrăgând la 

întâmplare două numere a şi b din mulŃimea M, cel puŃin una dintre ecuaŃiile 
0ax b+ =  sau 0bx a+ =  are ca soluŃie un număr întreg. 

 
4. Se consideră rombul ABCD. Punctul I este centrul cercului înscris în triunghiul ABC. 

Dacă AB BI AC+ = , arătaŃi că patrulaterul ABCD este pătrat.  
 
 
 
 
 
 

SUCCES! 
 

Notă: 
- Toate subiectele sunt obligatorii.  
- Fiecare subiect se notează de la 0 la 7.  
- Timp de lucru efectiv : 3 ore.  
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Clasa a VII-a 
SoluŃii şi bareme 

1. a) Asociem termenii sumei în grupe de câte 5 începând cu primul.  
Formăm 105 grupe.  
Începând cu grupa a doua, fiecare grupă are valoarea cu 5 mai mare decât 
precedenta.  

ObŃinem ( ) ( ) ( )3 5 0 3 5 1 ... 3 5 104S = − + ⋅ + − + ⋅ + + − + ⋅ = 104 105
3 105 5

2

⋅− ⋅ + ⋅ =  

=26985 
b) Din oricare patru numere naturale consecutive, unul dă restul 2 la împărŃirea 
cu 4.  

Analizând resturile împărŃirii la 4 ale expresiei 2 23 3m mn n+ +  , deducem că ea 
nu poate da restul 2. 
Rezultă concluzia. 
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2. a) Suma elementelor din A este 4950.  

Media aritmetică a elementelor din { }\A a  este 
4950 50

50
98 98

a a− −= + ∈ℕ . 

Cum 50 98a− < , rezultă că 50a = . 

b) Avem 3 3 2ab a b+ − − = , echivalent cu ( )( )3 1 2a b− + = . 

ObŃinem soluŃiile ( )2; 3− ,( )1; 2− ,( )4;1 ,( )5;0 . 
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3. 

Numărul de cazuri posibile este egal cu 
24 25

300
2

⋅ =  

Un caz este favorabil dacă a b  sau b a .  

Perechile ( )1;a  cu 1 a sunt în număr de 25 

Perechile ( )2;a cu 2 a sunt în număr de 12 

Perechile ( )3;a cu 3 a sunt în număr de  8 

Perechile ( )4;a cu 4 a sunt în număr de  6 

Perechile ( )5;a cu 5 a sunt în număr de 5 

Perechile ( )6;a cu 6 a sunt în număr de 4 

Pentru { }7;8b∈ cu b a sunt câte 3 perechi 

Pentru { }9;10;11;12b ∈ cu b a sunt câte 2 perechi 

Pentru { }13;...;25b∈ cu b a obŃinem câte 1 pereche. 

Total: 87 cazuri favorabile. 

Probabilitatea cerută este egală cu 
87

0,29
300

p = =  
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4. Considerăm punctul E pe semidreapta [ AB  cu ( )B AE∈  

astfel încât BE BI= . Prin urmare, triunghiul BIE este 

isoscel cu � �BIE IEB≡ .(1) 

Avem AIE AIC≡△ △ (L.U.L.), deci � �IEB ICA≡ . (2) 
Din (1) şi (2), obŃinem IBE AIC△ ∼△ .  
Prin urmare, 

�( ) �( ) �( ) �( )1
90 90

2
m IBE m AIC m ABC m IBC= = + ⋅ = +� � . 

Dar �( ) �( ) �( )m IBE m IBC m CBE= + , rezultă �( ) 90m CBE = � ,  

deci ABCD este pătrat. 
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