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CLASA AV-A
SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

Nota: Fiecare subiect se punctedizde la 0 la 7 puncte. Se acotidnumai punctaje
intregi. Orice alta rezolvare se asimileat conform baremului.

Problema 1
a)Arétati ca numirul n=90.0 +...+ 201G + 1016 se divide cu suma cifrelor sale.

b) Determinai numerele naturale de fornabc fiecare avand proprietatea este

de 13 ori mai mare decat suma cifrelor sale.
Lucian Petrescu, Tulcea

. Barem
Detalii rezolvare :
asociat
a) n=987654321(. Suma cifreloitui n este egalcu 45. 1p
Finalizare 1p
b)Avem 100a+ 1 +c = 13[a+b+c), echivalent cl29a=b+ 4c < 4& 1p
Rezuli ca a=1si 29=b+ 4c 1p
Obtinem abc 0{117,156,195 3p
Problema 2
Se consid&multimea A:{B” +9" ‘ nO N} :
a)Aritati ca 22°1OA.
b) Demonstré ca multimeaA nu conine pitrate perfecte.
* %%
Detalii rezolvare Bare_m
asociat
a) Pentrun=0, ohtinem 3° + 9° = 20 A. Pentrun> 0, elementele mtii A se 1p
divid cu 3.
Deoarece2?%!! nu se divide cu 3, rezalta 22°1'0 A 1p
b) Avem 3“+9”:3“[@1+ 3“) 2p
Notand3" =alN’, oktinem a® <a(1+a) < (1+ a)2 2p
Prin urmare, nugrul 3" [ﬁl+ 3”) nu este ftrat perfect 1p




Problema 3
a)Reprezentafractia %1 sub fornd de fragie zecimad.

b)Determina cel mai mic nurér naturaln, diferit de O, cu proprietatea c

i 0,(abc), undea, bsi ¢ sunt cifre, nu toate egale.
n
Marius Perianu, Satina
Detalii rezolvare Barem
asociat
1
a) Avem — =0,( 00 2
) 111 (009 P
b) Fien cel mai mic nuréir cu proprietatea cefutAtunci exist a,b,cD{ Olf})
_ 2p
nu toate egale, astfel Tnc%t:% , (atenie: a poate fi egal cu 0).
Rezultin[abc =999, decinsi abc sunt divizori ai lui 999. 1p
Cum 999=3333=9111=2737, rezuli ca cel mai mic nurir n este 27%i
1 2p
—=0,(03
57 =0,(037)

Problema 4
Se considermulimeaM ={1,2,3,...,15.

a)Calculai suma elementelor muii M.

b)Determinai submutimile X ale mutimii M care au simultan uritoarele proprieiti:
i) Elementele mtimii X sunt numere consecutive;
i) Media aritmetig a elementelor diX este nurir natural,
iii) Suma elementelor diX este egal cu 60.

Mircea Fianu
- Barem
Detalii rezolvare :
asociat
a) Suma elementelor miurii M este egalcu 120 1p
b) Fiex numirul de elemente al mgmii X si m media aritmetig a acestora.
_ 2p
Avem x[h=60.
Rezulti ci x este divizor al lui 60, adicx(0{1,2,3,4,5,6,10,12,} 1p
Daci x{ 1,2,3,4,12,1p, se contrazice iii) 1p
Daci XD{6,1(} , atunci mufimeaX ar conine un nunar impar de elemente impare, 1p
deci suma elementelor ar fi impar
Pentrux =5, Oktinem X ={10,11,12,13,14 1p




