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CLASA aV-a

SUBIECTUL 1

a) Ardtati ca pentru orice nEN, 8(3n + 3m2 + 3n*4) = 3n(36 - 1),
b) Fie numarul A=3"+ 33+ 35+ .., + 32011 Stabili{i daca numarul 24- A +9 este patrat perfect.

SUBIECTUL 2

a) Aratati ca n2-2011n este numar natural par, pentru orice nEN, n 2 2011.
b) Determinati numerele naturale X siy, stiindca 2x+ 3(y +1101) = y2.

SUBIECTUL 3

a) Aritati ca numarul m = abc0abcO +abc este divizibil cu 37, pentru orice numar abc .
b) Stiind ca numarul abc este divizibil cu 37, aratati ca n=3- bca + 7- cab este divizibil cu 37.

SUBIECTUL 4

Determinati catul si restul impartirii numerelor: a) 3103 |a 4- 3100;
b) 4-3103+4 |a 3100-1,
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CLASA aV-a  SOLUTI

SUBIECTUL 1
a) Ardtati ca pentru orice nEN, 8(3n + 32 + 3n*4) = 3n(36 - 1),
b) Fie numarul A=3"+ 3%+ 35+ .., + 320", Stabiliti daca numarul 24- A +9 este patrat perfect.

Solutie:

a) 8(3n+ 32+ 3n+4) =8 3n(1 + 32+ 34)=8- 3n- 91 =3 728 = 3n(729 - 1) = 3n(36 - 1)....3p

b) 24-A+9=24-3- (1+32+34+ .., +32010)+9=8-9- (1+9+92+,, +91005 + 9=
8:9+8 92+8-93...+8:9006+9=(9-1)-9+(9-1)92+(9-1) R+ ..+(9-1) 91006+ 9
=02-9+93-02+04-03+  +01007 - Q1006 + 9 = 91007 = (31007)2 patrat perfect. ............ 4p

SUBIECTUL 2
a) Aratati ca n2-2011n este numar natural par, pentru orice nEN, n 2 2011.
b) Determinati numerele naturale X siy, stiindca 2x+ 3(y + 1101) = y2

Solutie:
a) N2 = 201102 N(N = 2011 oo 1p

Daca n este numar natural par, n = 2011, atunci produsul n(n - 2011) este numar natural par.
Daca n este numar natural impar, n = 2011, factorul n- 2011 este par si atunci produsul

n(n = 2011) este NUMAr NALUFAl PAI..........cccoeiiriircccee e 2p
b) y2-3y=3303 + 2% = y(y = 3) = 3303 + 2% 1p
Avem y > 3 si cum produsul y(y - 3) este numar par, iar 3303 fiind impar, rezulta 2« este impar
S A AICT X = 01ttt ettt ettt 2p

inlocuind x = 0 se obtine y(y - 3) = 3304, de unde y | 3304 siy - 3 | 3304, rezultd y = 59.....1p.
Numerele sunt: x=0siy =59.

SUBIECTUL 3
a) Aritati ca numarul m = abc0abc0 +abc este divizibil cu 37, pentru orice numar abc.
b) Stiind ca numarul abc este divizibil cu 37, aratati ca n=3- bca + 7- cab este divizibil cu 37.

Solutie:

a) m= abc - 100000 + abc - 10 + abc =100011- abc =37- 2703- abc :37................ 3p
b) n=2300b+30c+3a+700c+70a+7b=73a+ 307D+ 730C.......cccccerurirrrriririrrrirrnens 1p
Calculand 10- @bC +n=1000a + 100b + 10c + 73a + 307b + 730c = 1073a + 407b + 740c =
37(298 + 110+ 200) = M7 2p
Din 10- @DC +n= Ma7 si QDC 137, 10ZUIA Ni37.ooooooeeeeeeeeeeeeeeeeeee e 1p

SUBIECTUL 4
Determinati catul si restul impartirii numerelor: a) 3102 la 4- 3100,
b) 4-3103+4 |a 3100-1,

Solutie:
a) 3108 =27- 3100 =(24 + 3)- 3100 = 24- 3100 + 3101 = (4- 3100)- 6 + 3101, . ...coovirieereereeeereas 2p
Cum 3101< 4- 3100, rezulta catul este 6 Sirestuleste 3107 ..., 1p
b) 4-3103+4 =108 310+ 4 = 108- 310 + 112 - 108 = (3100 = 1)- 108 + 112, ..ceevverrerrrrrrrrnnne, 2p

Cum 112 < 3100 - 1, rezultd catul este 108 sirestul este 112......cccovvvvvreisvnceseen, 2p
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