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.
~= ClasaaVlll-a

Se considertriunghiul ABC in care AB =8cm, BC = 4/3cmsi m(«<ABC)=30".
PunctuE este situat pe perpendicularaBipe planul( ABC).

Demonstraca drepteleAC si CE sunt perpendiculare.

4 _ 2 _
=X X7 ndexOR {0}

. X .
. Se conS|démumereIea:2— si b

X“+x+1 X2
Seatie ca numereleasi b sunt raionale. Atitati ca x este nurar ragional.
e _ " : 11
[I1.  a) Aratati ca, da@ x si y sunt numere reale pozitive, aturel— < —+—.
Xty Xy
1

b) Numerele reale nenegatiasi b verifica egalitatea > +— =
a“+2b+1 b“+2a+1

Demonstraca a+b[ (\/1_% -1 1] :

Se considertriunghiul asctitunghic ABC inscris in cercuC (O;R).

V.
PunctelD, E si F sunt situate pe segment¢BC), ( AB) si respectiv( AC)
astfel incaAD OBC, DE O AB si DF O AC. Daci AD =RV2, demonstra ca
punctel&, O si F sunt coliniare.
SUCCESY
Nota:

- Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se notéade la 0 la 7.
- Timp de lucru efectiv : 3 ore.



INSPECTORATUL SCOLAR AL MUNICIPIULUI BUCURESTI

i-S'M'E‘_ SCOALA CU CLASELE I-VIII, NR. 56 - JOSSE MART! - BUCURESTI
“‘.‘ .& C oncursul Interjudean de Matemati& al Scolii cu clasele I-VIII nr. 56 “Josse Marti”
Q“’f Edisia a X-a, 22.01.2011

ClasaaVlll-a
Solutii si bareme
Se demonstredza triunghiul ABC este dreptunghic i@......4p
Din teorema celor trei perpendiculare, rezait EC [0 AC ...3p

Numarul = =
a X

X

1 x+x+1

= x+1+—1 este rgonal, decix+1 =E—1D@ Ap
X X a

1 1

12 2 1 2
Tnseamﬂcﬁ(x+—j =(g— j 0Q, deci x2+—2=(g— j -20Q.1p

X

Avem b= x? —1—%, deci x? —izzb+1DQ ................................... 1p
X X
REZUIE CE X% = COQ wvveeeeeeeee oot ee e e e e eeees s e, 1p
. X
Ohtinem @ a= = , de undex(l-a)=a(c+1)IQ...2
| x2+x+1 X+c+l ( ) ( ) Q.2
Dac xOQ, rezulti cd a=1, contradifie...........cccoveeeerriiiieeeniiiieeenns 1p.
I1l.  a)Inegalitatea este echivaléntu (x - y)2 20 1p
b) Deoarecea® +1= 2a si b% +1= 20, r€ZUIE G ....o.vcveeeeeeecen. 1p

1 1 1 1 1 .
= + < + = , decia+b<1..1p
al+2b+1 b%+2a+1 2a+2b 2a+Dd a+b

Folosind inegalitatea de la punc&)loktinem
1 1 4
= + >
a?+2b+1 b?+2a+1 a?+b%+ A+ D+ 2
Deci a? +b?+2(a+b)+ 22 4, echivalent c|(a+ b)2 +2(a+b)+12 3+ 2b1p

Daci asi b nu sunt nule, rezuitci (a+b+1)2 >3, adici a+b+1>+/3, deci

3
Daci , de exemplua=0, egalitatea din eneime di b :% > (\/5—1) :

deci a+b>\/§—11p

IV. PatrulateruAEDF este inscriptibil, deCDFE =DAE ......ovvoveeeeeee.. 1p
Deoarece dreptel&D si AO sunt izogonale, rezdlca
X = =R 2p
Fie {O} = AOn EF, rezulti ci triunghiurile AFO' si ADB
AF _ AO
sunt asemenea, deet—=——.........cccvvvvvnnnnnns 1p
AB AD
Fie K punctul diametral opus Idi . TriunghiurileACK si
AED sunt asemenea, deéE = & = \/E ........... 1p
AD AE

Din asemnarea triunghiuriloAEF si ACB rezulé ca

\/E:A_C :E :ﬂ :R_\/E_ Oh’:inem a o :OZp
AE AF AO AO
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