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CLASA AV-A - BAREM DE NOTARE

1. a) Determinati ne N astfel incat numarul
A — 2n .15n+l 102 _6n . 5n+2 .33 +3n+1 1On . 52
sa se termine in 2010 zerouri.
b) Determinati numerele naturale a si b, stiind ca
a’ =2069+2" +a.

BAREM:
A) AT 30M 2p
N7 200 e Ip
D) 8% — @ DAL i Ip
D = 0 s Ip
A = AD  e 2p
2. Vom spune ca un numar este "interesant" daca poate fi scris ca suma de doua numere

naturale, nenule, compuse.
a) Aratati ca numarul 10 este "interesant", iar numarul 11 nu este "interesant".
b) Determinati toate numerele "interesante".

BAREM:
A) A0T446 oo Ip
LTI=1410=249=348=4+T=540 ..o, 1p
b) n=2k, k >4 = n=2(k-2)+4 ,este numar interesant................cceeveevrrreerrrennnns 2p
n=2k+1, k> 6 = n=2(k-4)+9 , este numar interesant...............cc.coeevrrverrenns.. 2p

Verificare: 1,2,3,4,5,6,7,9 nu sunt interesante.
Multimea numerelor interesante este {8,10}U {n e Njn> 12} ..................... Ip
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3. Considerdm patru numere naturale a;,a,,a,,a,, care verificd, in acelasi timp,
urmatoarele conditii:
1) a, <a,<a;<a, <20 si

2) i-j divide numarul (a +a;), oricare ar fi i,je{1,234},i=] (de
exemplu, 1-2|(a, +a,), 2-3|(a, +a,) etc.).
a) Aritati ci 12|(a, -a,).

b) Determinati numerele a,,a,,a,,a,.

BAREM:

8) 38, +85 81 68, +8; = 38, — @) coeeeiieiii e Ip
Ao, +a, 51 8a, +a, = Aa, =8 ceieeiiiiiiee e, 1p
D) @, =124 8, oot lp
Ay =104 8, Ip
Ay =184 8, Ip
A =0 NUCONVING......ouitiiitiiii i Ip
a =la,=13a,=17,8, =19 ... Ip

4. a) Fie a,b,neN,a>b, n=0. Sa se arate ca:

1) daca a si b dau acelasi rest la impartirea cu n, atunci a—b se divide cu n;
2) daca a—b se divide cu n, atunci a si b dau acelasi rest la impartirea cu n.
b) Fie a,a,,...,a,,, 0 rearanjare a numerelor 1, 2, ..., 2010. Sa se arate ca

printre numerele a, +1,a, +2,...,a,,,, + 2010, existd doua a caror diferenta se divide cu 2010.

BAREM

) PP Ip
D) 2p
c) Cazul in care existd doud numere care dau acelasi rest la impartirea

PIIN 2000, oo e Ip
In caz contrar ( resturi distincte doua cate doud ) resturile sunt

0,1,2,.. 2000 o Ip
(a, +1)+(a, +1)+...+ (2,950 + 2010) = M 50, +2009-1005 # M ,550. - vvvvvcan.. 1p

Dar (a, +1)+(a, +1)+...+(ay,,+2010) = 2009 - 2011 =M ...ooerreennnnns Ip



