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a) Fie numerele reale x,,x,,x, pentru care avem : |x —x, |=x, —x, |5 x, - %, |.
Sdsearate ¢ x; =x, =X,
b)S4 se arate ci nu existd numere reale distincte douit cate doud Y1 Y20 Vss ¥, care verifica egalitdtile

=2 H Y -y =l p =y =y~ 3|
( D.Savulescu , L.Tutescu )

Diagonalele unui patrulater convex 4BCD se intersecteazi in punctul O . Bisectoarea unghiului <40OB
intersecteaza laturile [4B] si [CD] respectiv in punctele E i F . Sise arate ci are loc egalitatea -

OF 04+0B OC-OD

OE 04-OB OC+O0D

( Viorel Chinan )

in paralelogramul ABCD se considers M mijlocul lui {BC] si E intersectia lui AC cu DM . Si se arate
cd: aria [ABME] =aria [AECM ] +aria [AADE] .
( Fainisi Dorela- Revista ,, Arhimede® )

n+l

Fie neN" si aeN,a=2. Aritati ci 1+a
+

an

eQ\N

( Gazeta Matematicd )

Nota
Toate subiectele sunt ebligatorii. Se acordd note cuprinse intre 1 §i 7 pentru fiecare subiect.

Timp efectiv de lucru : 3 ore.
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CLASA A VII-A
SOLUTIL SI BAREM DE CORECTARE

a)Fie k£ valoarea comuni a modulelor, atunci : x, —x, =+k, X, —x, =tk ,x, —x =tk .(1p)

Adunénd aceste egalitati se obtine : 0=k (+1+1+1). Deci k=0=x =x, =x,. 2p)
b)Dacd x, ~x, = x, —x, atunci avem urmatoarele dous subcazuri :
) x,—x =% -x, =x+x,=2x, > x :x3;(ﬂp) ) x, -x,=x,-x,=x,=x,. -
Dacd x, -x,=x ~x,=x, =x, 2p)
Fie O4=a,0B=0,0C =c,0D=d. Construim AG | EF,Ge BD si DH||EF ,H e AC .
Utilizdnd T.F.A In aBAG 3&: b si apoi aceeasi teoremd in ACDH :>—QE= =,
AG a+b HD c+d
cla+b
Prin impértirea acestor relatii obtinem : OF (a ) PE (1). Dar in
b (c+d) AG
sODH |, AG|| HD = DH_OD_d (2) (AOAG isoscel).  Din (1) si (2) rezultd afirmatia
AG 0G4
.(6p)
Fie 4= aria ABCD]; A\CEM ~s AED avand raportul de asemanare egal cu %
. A . 4 A
aria(aDMC) = T aria(sEBC) = < = arla(AEMC) = aria (aEDA) = 3
Vom obtine : aria(a EMC)+ aria(sEDA) = ;4 é = %Zé Cum
aria(aEDC) = -g = aria| AEMB| = ST; . 6p)

Presupunem contrariul. Atunci " +1[(a"+I + 1) =a" +1] a(a" + 1)+ (1-a)=a"+1|(a-1).

Cum a—1#0=4a" +1<a-1, contradictie. (6p)



